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J L S t O H X. 

GIACOMO TIEPOLO 
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Uando m*accinfi a 
quefta nuova Edi- 
i5Ìone de* Geometrici Elemen- 
ti del Clairaut già da me 

altra volta pubblicati in no* 

ai Uro 
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ftro Italiano Linguaggio > fe- 
ci neir animo mio difcgtto 
di dedicarla a Giovane illu- 
ftre , che , proffimo ad in- 
traprendere lo ftudio delle 
Scienze > per facilitarfi con 
effe il foftentamento de' lu- 
minofi carichi dalla cofpicna 
cohdizion di fua nafclta de^ 
ftinatigli , deffe principio dal- 
la Geometria. Avvegnacchè 
di .molti, e graviffimi Filofbfi 

ella è opinione , che lo Au- 
dio 



vn 



dio d* Ogni altra fcicnza ma^ 
lagevolc fia ^ e preflbcchè Ae- 
rile , e infruttuofo anche 
Giovani dalla natura dotati 
di fervido > e perspicace in- 
gegno , qualora non abbia- 
no prima cfli imparato a di- 
ftaccare il penfiero dai fen- 
fibili oggetti, che (peflb in- 
gannano, e a renderlo abile 
a fcìogliere francamjstìte il 
Volo alle più aftratte , e fu- 
bllaii cognizioni della Geo^ 



a 4 . me* 
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metria principal parte della 
Matematica Facoltà , le di 

cui (peculazioni tutte verfà- 
no fbpra principj non me- 
no in&llibili , che luminofi . 

Non ebbi appena condotta a 
fine quefta mia Edizione ) che 
la Fortuna recandovi in Ro- 
ma infieme col voftro indi- 
to 5 e magnanimo Genitore 
dalla Serenifllma Veneta Re- 
pubblica ultimamente pre- 

fcelto all' onorevoliffimo ca- 
rico 
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rico idi fuo Ambalciatoro 
preflb la Santa Apoftolica 
Sedè y mi prefèntò in Voi 
rUluftre Giovane diiegnato. 

£fce dunque il Libro alla 
pubblica luce fregiato del 
voftro per molti si proprj , 

che paterni , ed aviti pre- 
gi rifpettabililfimo Nome : e 
per tal onore allo fteflb Li? 
bro da me procurato niente 
io non dubito , eh* egli per 
gratitudiae, ed in corrifpon. 

den- 



deriza, allorché con Voi con- 
verferà frequentemente , co- 
me {pero , vi ricorderà mal 
ftmpre , che io vivamente-» 
afpiro all'altro maggiore di 
eflère da tutta la voftr^ no- 
biliffima Cafà per tale con- 
fiderato , quale con invaria- 
bile fommo oflequio mi prò- 
tefto 
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fxóo 2>xÓ0 oWiho Servitore 
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TAVOLA 



DELLE MATERIE. 

PRIMA P A R T B. 

De* mezzi , che fi devono naturalmente 
impiegare per avere la miTura 

de* Terreni • 

II. T A Urna rena è la Unta più cor* 
I ^ ta^ che Ji poffa tirare da uru^ 
punto air altro ) e confbguentement^ 
la mìfura della àì/lanzU tra due 
punti. Pag. 14 

IIL \}tta linea ^ che cade fopra un^ aU 
tra 9 fenza pendere ver/o alcuna 
parte , è perpendicolare a quejla 
linea . '5 

IV. Il rettangolo è una figura di quattro 
lati tra loro perpendicolare . 16 

Ed il quadrato è un rettangolo ^ che 
ha i quattro lati eguali. ivi 

V. Maniera di alzare una per pendi co ^ 

lare . i 7 

VL 11 circolo èia traccia intera ^ che de* 

ferivo la punta mohìle d^un com-- 

P^f9^ 



Xn TÀVOLA 

p^Uo , mentre che gira intornt ieW 
altra punta . .19 

lì centro è il luogo del punto fffò* ivi 
// raggio è r intervallo i col quale ? 
aperto il compaffb . ivi 

// diametro doppio del raggio . ivi 
VII. Maniera di calare una perpendi- 
colare, ivi 
Vlir. Dividere una lìnea in due parti 
uguali . 2 a 

IX. Dato un lato , fare un quadrato • ivi 

X. Fare un rettangolo , data la lungbez^ 

za i e larghezza . a 5 

XI. Menare una parallela a una line» 
per un punto dato» 34 

XII. La mtfura d'un rettangolo èilpro' 
dotto della f uà altezza per la fu» 
hafe . '27 

XIII. Le figure rettilìnee fono quelle 9 
che vengono terminate da lincea 
rette* 28 

Il triangolo è una figura terminata 
<da tre linee rette . i9 

XIV. La diagonale d' un rettangolo è 

la linea i che lo divide in due trian* 

goti eguali, 30 

Li triangoli rettangoli fono quelli , 

che 



DELLE MATERIE. XIH 

' ^e hanno due de" loro ìatìperpfn^ 

* dicoìarì Vuno alV altro . ivi 

Vn triangolo è la metà del rettane 

golo 3 che ha la mede/ima ha/e , e 

( altezza. l^ 

IDun^ue la fua mìfura ^ la metà del 

prodotto deir altezza per la /u(LJk 

ha/e . ivi 

XV. / triangoli di eguale altezza , e 

egual ha/e , /ono ancora di egual 

/uper fiele. js 

XVIL / triangoli , che hanno la mede/i-^ 
maha/(^i e /ono tra le mede/ime pa^ 
ralleU \ /mo adeguai /uperficte . j4 

XVIII. I parallelogrammi /ono figure di 

quattro lati^ de^ quali i due op^ 

pofii /ono paralleli . j5 

Sì mi/ura , moltiplicando , V altezza 

per la ha/e . ivi 

XIX* l parallelogrammi ^ che hanno la 
ka/e comune , e /ono tra le me- 
de/ime parallele ^ fono di egual /u^ 
perfide • ^(J 

XX% Li poligoni regolari /ono figure ter-^ 
minate da lati uguali 5 e ugualmenr 
te inclinati gli unì agli altri • yjf 

XXL Maniera di de/crivere un poliga- 

no 
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XIV TAVOLA 

no i* un nttmcr» detirminato di 
lati . ivi 

// pentagono ha $ iati > Vefagsn» 6.x 
Veptagano 7., V ottagono 8. , Pennea- 
gono p. , // decagono 10. Q^c, 38 

XXII. Mf/ura delle fuperfich d* un. pOf 
ligono regolare » ivi 

Vapotema è la perpendicolare tirata 
dal centro della figura aduno de* 
fuoi lati* ivi 

XX III. Il triangolo equilatero è quello-^ 
che ba (uttì tre i lati uguali, 59 

Maniera di de/criverh . ivi 

XXVI. Sapendo tre lati d^un triango- 
lo j fare un'altro triangolo a quel- 
la uguale • 4 j 

XXVII. Un'angelo è ì^ inetinazìone d^ 
una linea al f altra linea , 45 

XXVIII. Maniera di fare un^ angola 
uguale ad una'altro . ivi 

hffendo dati due lati , e Vangelo da 
effi compre/o j è determinato il 
triangolo, 46 

XXIX. Seconda maniera di fare un'an- 
golo uguale ad un'altro . 47 

La corda d'un'arco d'un circolo è la 

ref^ 



• DE Li E M A T B R'F E. XV 

rttta^ che è termina fa àalU due 
eftr entità delVarco, ivi 

XXX. Due angoli^ ed un lato determl» 
s nano il triangolo* 48 

j ^XXI. // triangolo t/ofcele i quello^ 
\ che Isa due lati uguali . 49 

i Ci$ angoli , eìie quejii due lati fan- 
i no con la bafe , fono tra loro 

\ eguali, ^Q 

' ^^jy* }" '*^ ^**>^* ^^ ^milìtudin$ 
dt due figure , j* 

XXXVI. Maniera dì defcrivere una 

i^aXVIIL Se due angoli d'un triangolo 
\ fono eguali a due angoli di un^ altro 

triangolo , // terzo angolo delPuno 
i fard uguale al terzo delP altro . 58 
. XXXIXt Due triangoli , che hanno i 

refpettivi angoli uguali , avran- 
, fio ancora i lati proporzionali . jp 

I XL. Dividere una linea in quante par^ 

ti uguali uno vorrà . 5» 

I XLI. Cofa fta. una linea quarta prO' 
, porzionah a tre altre , come fi 

trovi . ^^ 

XLII. Ir tf//^^2«^ de' triangoli ornili fo^ 
no proporzionali a* loro lati,. 65 

Le 



4 



XIV TAVOLA 

m i" un numer» iettrmìnaio di 

lati . ivi 

// pentagono ha s iati , Vefagono 6^ 

Pcptagano 7., V ottagono 8. , Fcnnea-^ 

gono p. , // decagono 10. ^c* 38 

XXII. Mi/ara delle faporfieic <f un. p^ 
ligono regolare» ivi 

Vapotema è la perpendicolare tirata 
dal centro della figura aduno de* 
faoi iati, ivi 

XXII I. Il triangolo equilatero è quella^ 
cbe ha tutti tre i lati uguali . 59 

Maniera di de/criverh . ivi 

XXVI. Sapendo tre lati d'un triango- 
lo j fare un* altro triangolo a quel- 
lo uguale ► 43 

XXVII. Un'angolo è V inclinazione à^ 
una linea aW altra linea , 45 

XXVIII. Maniera di fare un* angolo 
uguale ad un'altro . ivi 

Bjjendo dati due lati , e V angolo da 
effi compre/o , è determinato il 
triangolo» 4^ 

XXIX* Seconda maniera di fare uh* an- 
golo uguale ad un* altro . 47 

ha corda d'un*arcQ d*un circolo è la 

rch 



t. 



D E L l E M A T B RI B. XV 

rfffa^ che è terminata dalU due 
ejìremìtà delParco. ivi 

XXX. Due angoli^ ed un lato determi » 
nano il triangolo» 48 

^XXI. U triangolo ifofcele è quello^ 

che ha due lati uguali . 49 

Gif angoli , che qu^i due lati fan. 

no con la bafe , fono tra toro 

eguali . ^^ 

XXXiy. In che con/^e la /tmilitudine 
dì due figure . j* 

XXXVI. Maniera di defcrivere una 
figura ftmile ad un* altra . 55 

^XXVIIL Se due angoli d*un triangolo 
fono eguali a due angoli di un'altra 
triangolo , // terzo angolo dell* una 
farà uguale al terzo dell* altro . 58 

XXXIX* Due triangoli , che hanno / 
refpettivi angoli uguali , avran^ 
9to ancora i lati proporzionali . 59 

XL. Dividere una linea in quante par- 
ti uguali uno vorrà . 6z 

XH. Cofa ^a. una lìnea quarta prò- 

porzionah a tre altre , come fi 

trovi , 5^ 

XLII. Le altezze de* triangoli fimili fo* 
no proporzionali a* loro lati • 65 

U 






XVt T' A V O t A 

XLIV. Le aree de^ triangoli Jimilì fona^ 
come lì quadrati de'' lati owologbi.66 

XL V. Proprietà delle figure Jtmilì rica^ 
vate da quelle de" triangoli . 6\ 

XLVII. Le aree delle figure Jimtlì fom 
tra loro > come i quadrati de" lati 
omologhi. 7^ 

XLVII K Le figure fimiìi non fono dif- 
ferenti 5 che per le [cale ^ iù cut 
fono fiate coftruite . 7* 

L» Maniera di mifurare la dijianza di 
un luogo inaccejfikile •- 7? 

LII. IJn^qngoloha per mi fura Varco dì 
cìrcolo comprefo tra fuoì lati . 76 

LUI. // circolo è divifo in 160. gradii 
ci afe un grado in 60. minuti &c. 77 

LI V. V angolo re^to ha 90. gradi , ei, 
i fuor lati fona perpendicolari Vano 
air altro . ivi 

LV. L'angolo acuto è quello ^ che è mi^. 
nore del retto . 7S 

LVL Un^ angolo ottufo è quello 3 che i 
maggiore del retto. ivt 

LVII. La fomma degli angoli fatti dal^ 
la mede/ima parte su una retta ^ e 
che hanno il me de fimo vertice \^ 
comprende 180. gradi. ivi 

Tut- 



Ideile materie 



XVII 



tVIII. Tatti ^f angoli -i ibe fi pùffmt 
fmrt intorno ad un mediamo pun- 
to-i prefi infiemo fono uguali a^ 
fuattro retti* . ivi 

ClX. U/o delP ìjìrumento chiamato fé* 
thicircolo ) [por. prenderò la gran*^ 
dezza d*un* angolo . 70 

LX. U/ò di un*iftrumento ^ por faro un, 
angolp di un numero detorminéto 
di gradi , ^ 80 

LXIIL Gli angoli alterni fono gli an- 

goli oppofti > che sforma da mta par' 

te <i e dalV altra una lìnea retta , 

€Ì^ cado sa- due parallèlo» 85 
§luefli angoli fono ttguaiì . ivi 

LXI V. ta fomma di tre angoli di un 
triangolo è uguale a due angolK 
retti ^ 8d 

l,XVIII. Vangalo efierno di un trian- 
golo è uguale a. due angoli internai 
oppo/li, 87 

LXIX. Un angolo del triangolo ifofcelo 
dà gli altri due. . : W 

|wXK. Old angoli dì jitt triangolo equi^ 
Utero fono eiafcuno di 60, gra- 
dì. 8p 

IXX I Ue/erimne delP ofagono . ivi 

' b ^ La 



XVm t AVOLA 

LXXII* La mefà deiP àngolo al (entro 
dcire/agsno'i diPàngph al centro 
-. del dodecagono» .90 

LXXIII. Dividere un'angolo in due an- 
' goli tiguaii, -ivi 

LXXIV. Deferìzìone de* poligoni di 24., 
^^, e5*c» lati , < 93 

LXX V. Défcrizione delF ottagono . ì vi 
B de"* poligoni di i<5. j ja. j O'c* la- 
ti- 9J 

P A R T fi S^B C O N D A 

• . . . • 1 

Del metodo Geometrico di paragonare 
Iq figure rettilinee. 

*. a * * 

I. Tr% y^ rettangoli , ekc htmno U 

\ 3 m9dcjsma altezza^ fmo nella ra^ 

giorni nieàfifima delle loro baji. 9 7 

V. Manhrif dì trm formar e Un" rettan- 
golo in uf^ altro , che ahbia un" al- 
tezza datà^^ ' 98 

VL Secondo modo di trasformare un* ret- 
iangoloJjM un^ altra di data «/- 
tezza . 100 

Vllt Si dìmojìra rigorofamente ^ che fé 
due rettangoli fono eguali ^ la hafe ' 

del 



DSltE MATERIE. 3ax 

d^ì primo è alla ha fi del ficònio^ 
come rattezza del fi conio alPaltez^ 
za del primo . loi 

^lìl. Se di quattro linee la prima è alla 
fi tonda , come la terza alla quarta^ 
il rettangolo formato per la prima 9 
e per la quarta fird uguale al fi>r^ 
mate dalla ficonda^e dalla tirza.iQi 

IX» faterò quantità , delle quali la 
prima fia allaficonda ^ come later^ 
za alla quarta ^ fi dicono form(tre 

L una proporzione . ivi 

IC« Z)^' quattro termini d'una proporzio^ 
ne il prtmo\ ed il quarto fino cbia-- 
mati ejìremì ; fi chiamano medi il 
fi e ondo , ed il terzo . 1 04 

il, In una proporzione il prodotto degli 
eflrimi è ugualf al prodòtto de" mt^ 
di. ivi 

i% Se il prodotto degli eflrimi è uguale 
al prodotto de^medi^que'^quattro ter-* 
mini firmano una proporzione . ivi 

aiL §lufndi fi ricam la regola del 

.^tre . 105 

eguale fia la maniera di trovare il 

quarto termine di una^ proporzio^ 

ne 5 dati $ tre primi . i o^. 

b 2 XVLF^- 



XX TAVOLA 

XV U Fare un fuadratn ^spplo ii uè 
ahrp^ loj 

XVIL Fare un quadrato eguaU a àu\ 
aUffi pr^fi in/teme . iH 

XVIII* Vìpotfndfa d'un^ triangoh rei 

t<ingoÌo è il fuo lato maggiore . iii 

iS // quadrata dì qucjio lato è ugud 

allafomma^ de' quadrati fatti ì.ìì gì 

altri due . . i? 

XIX. Di dtfvefi tira una montar a Jem 
plìxe da ridurre due quadrati i 
unfolo . iv 

XX» Ar i lati di un triangolo retian 

golo^/ervon di hafe a tre figun 

Jimili:, la figura^ fatta s4 Pipote 

nufa uguaglieràje due altre in 

JSetme . y\\ 

XXL Ridurre pia fgurefmUi ad; un\ 
fola. \\{ 

XXIJL // prodotto , che rtfulta dall\ 
moltiplicazione di un numero pei 
Je medejimq , è il quadrato di quèft\ 
. . numero ^\ ^U 

La radice di un quadrato è iì nu* 
meroy che moitiplicato perfejief 
fo dà il quadrikto . . 1 2C 

XXI Vt Un nuoterò è multiplo di un'al- 
tro ^ 



t>nttlR MATERIA. Xkl 

ffOi quando' lo conthne ptr 9ùp* 

punto pia molte . ivi 

/ lato dì un quadrato ^ t la fa» 

' dhgonah fono ineomntenfarahU 

lì. lai 

XXf» Altre iinet incommenfitrabi" 

lì, 123 

XX'U. I triangoli^ ole figaro fintiU 

ìì annoi loro lati proporzionali , <»»«• 

' tota igaandv lati fono incommen* 

'fur abili . i a<J 

XX7n. E queflo figure fono femprt 

tra loro , come i quadrati de"" loto 

luti 'Omologhi * 1.-37 

PARTE TfiRZA 

l>lla fntfura delle figure ciroolafi» ^ 
e delle loro proprietà. 

I. Il A mìftita del cìHolo è H prodotto 

\j della faa circonferenza per la. 

. ntetd del fùO raggio . 153 

11% 'l^area del circolo'^ uguale a un trian-- 

^oióì dìel quale folteitza i ugàale 

• %l raggio i t la bàfè una retta egua^. 

k alia cìrconferenia • '34 

b 3 lV.i* 
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IV, Se H àiametra del cìrcolo fi ài idi 
in j. partì '^ la circonferenza ni a 
prejfo a 22 dì quejle parti . \$ 

Vt Le circonferenze de" circoli fon&r a 
loro ^ come ì loro raggi ^ vi 

VI. Le arce de" circoli fono proporli ea^ 
li a^ quadrati de'' loro raggi . ^6 

VII. Di tre circoli , che abl^ìano >cr 
raggio i lati di un triangolo r et in- 
goio 5 quello , che dà PipotenuJ^ è 
ugualo agli altri due infìeme ^ gS 

Vili. Una corona è h fpazio compf/o 

tra due circoli concentrici • gp 

Ter mi/urare un^ anello , fi deve wl- 

tiplicare la larghezza per la :ir^ 

conferenza media.- 41 

IXé // fegmento di circolo è uno fpzlo 

tèrntinato dalVarco^ e dalla or^ 

da.^ ^ 142 

La mi fura di tutte le figure circòari 

fi riduce a quella del figmcnto ivi 

X. // fettore è una porzione dì citolo 

terminata da due raggia e^dalìar^ 

co ^ che quelli comprendono , 142 

Sua mifura è quella del fegmento^ ivi 

XI. Trovare il centro d'un arco d cir- 
colo qualunque . ivi 

Xitll. Se 



£>£LL£ MAT£RIX« XXHl 

XIII. Se da un punta qualunque della 
circonferenza di un femicircolo fi 
tireranno due rette alla ejlrcmìtè 
del diametro ^ fi avrà un angolo 
retto n 147 

XV. Tutti gli angoli , che Kffnno il ver^ 
e ice alla cìrconfrrenzà ^ e che fono 
fondati fui mt defimo arco ^ fono 
eguali 9 ed hanno per comun mifu^ 
. ra la metà delVarco 3 fui quale 
funo piantati • i ja 

XyiII. La tangente al cìrcolo è la li- 
nea^ che non loiocca^ che in un 
punto •. 1 55 

V angolo al fegmento è quello , che 
è fatto dalla corda ^ e dalla tan^ 
gente. ivi 

La fua mi fura è la mete delP arco 
del fegmento <^ ivi 

XIX. La tangente è perpendicolare al 
diametro > che pajfa pel punto , in 
cui lo tocca • 1 5<J 

Xih Cofa fia un fegmento capace di 

un'angolo dato. 15S 

Maniera dì fare un fegmento capace 

di un'' angolo dato. in 

XXIL Trovar la dìfianzq di un luogo 

b 4 tifpet-^ 
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Ylfp6tt9 a tre altfi\ dti' qìtaììfoHÒ 
tonofcìùtc le pbfizìonì . 160 

XXIII. Se dui cbrdt /i fìghinà in un cit^ 
0olo , /7 r&it angolo fatto dalle parti 
dell'una è aguale al rettangolo fat-^ 
to dalle patti de W altra . 164 

XXIV. Il quadrato di una perpendicola- 
re qualunque al diafnetro di uH 
tir colo è eguale al rettangolo delle 
due parti del diametro * 16$ 

XXV. Trasformare un rettangolo in un 
quadrato^ ivi 

XXVI. Cofajta una màdia proporziona- 
le tra due lìnee rette • \€6 

Manierai di trovarla^ * ì6j 

XXVIL Un'altra maniera. ivi 

XXVIII. Trasformare una iigàìr a retiti 

lìnea ìa un quadrato . 168 

XXX. Vare un quadrato , chi Jta ìtd un 

altro in ragion data é ^ \6^ 

XXXti Vare tiri' polìgono^ che Jia ad un 

poligono Jìmìle in data ragione .170 
XXXI L Vare un circolo ^ che Jia aun'al*^ 

tro circolo in ragion data . 171 
XXXin. Se da uhpantoprefo fuori d'un 

circolo Ji tirino due linee , che lo di^ 

virano i i rettangoli dì quefte due 

rette 
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^tttptr li lord parti vfurìórl /«n$ 
uguali* ' 172 

XXXIV. Il quartato àelU taltgtnU è 
v%uaU ai teff angolo iella figantt 
pet la /ùa partt ^fierlort . i^g 

XXXV. Da Un punto dato fìtorl dì un 
tir colo tir ara la tangente a quella 
ftefo circolo % 174 

P A R T fi Q,tJ A R T A 

t)fefla maniera dì mifiirafe i TolMI » 
e b loro fuperficfe * 

I. T i tàU è una J^Urà foliàa termi* 

.^ nata dafei quadrati: ed ^ lu co» 

ttiune utifura dii'Jhliài . ^ 1 7f 

lì. Il pàrallelipipedo è àn filtdti ttrmi- 

natv per fei r&tt angoli . 1-^8 

l piani paralleli fono quelli , òhe con-- 

firmano fimpre tra lóro la medefi-^ 

ma dtftanza» ' 179 

\\\, Mi/ara del par ùUelipipedo i • ivi 

IV. Iparallelipipedi fono prodotti da un 

ràttangolo , thè ft muovt parallela^ 

' 'mente a fé midefimò ^ iSt 

V^ Ld' linpa perpéndìesWe atti'piahù' 

è quel' 
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è quella , che non pende da neffan 

lato sa q uè fio piano . 182 

Egli è il mede/imo d'un piano per^ 

pendi col are a un^ altro piano . ivi 

VL La linea ^ che è perpendicolare a 

un piano ^ è perpendicolare a tutte 

le lìnee di quefio piano , le quali 

, partono dal punto , ove ella ca^ 

de. 18^ 

Vili. Vratica femplìce per elevare ^ 
abbaffare linee perpendicolari a 
dé^ piani . 185 

IX. Vna linea farà perpendicolare a un 
piano ) fé fiirà perpendicolare a due 
linee di queftopiano^ le quali parta^ 
no dhl punto ^ ave ella cade. ivi 

X. Maniera di elevare un piano per* 

pendi colare ad un" altro . 1 8<J 

XL; Tirare un piano parallelo a un^ al- 
tro. 187 
XIL Mifurare V Inclinazione di un piano 
' , lù un^altro . ' 188 

XIII. Mifurare P inclinazione di una //- 
ne a sa un piano . 189 

XIV. Nuova maniera di calare una linea 
perpendicolare a un piano dato, ivi 

XV. Seconda maniera di alzare una li- 

nea 
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nea perpeniUolarc a un piano deh 
ro . f, 190 

XVI. Ilprì/ma retto è una figura foììda^ 
dì cut h due h.aji oppofte fono duepO' 
lìgoni uguali \oU altre facce fona 
rettangoli . ipi 

XVII. Vor inazione de'* prifmi retti . ivi 

XIX. Due prifmi j che banno le bafi 
uguali^ fono netta ragione medefima 
dvlle loro aftezne • 192 

XX. Due pr i/mi i ebe banno la medefim* 
altez za » fono nella ragione mede- 
fìnta ^ che le loro bafi' ivi 

XXL Là mijìtradel prifma retto è il prò» 
dotto della f uà bafe per la fua aU 

rezza • ' ^94 

XXll.ì prifmi obliqui differi/èono da* 
prifmi retti in queflo 3 cbe U facce , 
tbe fono in quefti rettangoli^ negli 
nitri fonò parallelogrammi . 1 95 

XXIII. Formazione de* prifmi obli- 

fui. ^9^ 

XXIV. / prifmi obliqui fono uguali a* 
prifmi retti t allorché banno la^ 
medefima hafe , e la mede/ima al- 
tezza . 197 

XXV. Vifiefo i de* paraUeìipipedi ob-^ 

iigui- 
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Ufiiì ti f petto d" paraiUlìpìpedìtti^ 
ti. 198 

XXXVII. le piramidi > the hanno la 
medefima bafe , e la mede/ima aU 
tez%a fono uguali . .209 

XXXVIII. Due piramidi fono purt^ 
uguali ^ fé ^ ambendo la mede/ima aU 
tezza^ le Uro bafi^ non effendo po^ 
li goni fìmili ^ fono eguali aliti fu* 
perfide • ivi 

XXXIXt Le piramidi ^ che hanno h 
* mede^ma altezza , fono tra ìoro^ 
■ conte le loro ba/i . ^ 211J 

XLIi. La folidità di una piramide qUa^ 
lunque è il prodotto della fuà bafe 
• \ nel terzo della fua altezza . 2 ì9 
XLÌIL La piramide è ti terzo dei prìf'^ 
ma^chehalamedefmabaf&^ t 
la mede/ima altezza . 9i^ 

XLV. // Cilindro è un folido termina^ 
to daduebafi oppofie\ e pàr^allele ji 
' che fono circoli uguali , e da ' dfé- 
piano piegato iritorno le Ufo cir^\ 
conferenze. " li2o 

Si dil)ìde in cilindro retto ^ e irit ci^ 
lindro obliquo • 221 

X|-VL for^màzione del cilindro,. m 
- XLVILL^^ 
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XLVn. La /uperficte curva di un tilin^ 
dro rcttìo è uguale a un rettangolo^ 
che baia mede^ma altezza y e dì cai 
l9 hafe è uguale alla fua cìrcon-^ 
ferènza. 22 j 

XLIX» J cilindri ^ che bagno Pi/tefa ba^ 

fe^e altezza , fono uguali in fòli^ 

dita* 22$ 

L. ha>mifur<i dì un cilindro qualunque 
è il prodotto della fua bafc per la 
fua^ altezza * ivi 

LL. 1)\^ capo è una fpecie di piramide ^ 
che ha per bafk un circola • 2 atf 

Lll. SI, iifti^gue in cono retto , e in 
cono obliquo. ivi 

LIXI* tafttperficie di dn cono retto fi mi^ 
ffra moltiplicando la metà del fua 
lato per la circonferenza della fua 
bàfe . ^ X2J 

LI V# Vn^ fettone di circolo è la fuperfi* 
eie /voltolata di un cono\ .338 

iVI. / coni 5 che hanno P ijieffa bafe ^ 
ed altezza ^ fono uguali . 339 

JLYII-! ^^ ^or^ mìfura è il prodotto deU 
la bafe pel terzo deWaltezza. Wi 

LIX. Maniera di mi far are la fuperfi^, 
eie di un cono troncato i. 331 

LX. Itf 
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\ d^ fuah ha tmti ì fanti eguaU 
::. mttttr iifitfftti dal ecnfr»» a 3 a* 

JLXV. Xa/uferfieh disila sfera hapef 
mfitra il prodotto dot fyo diame^ 
tro per la tìreonfcrpHia del fua 
cìrcolo maffimo . 341 

LXVI. Cofajia un fermento dì sfera, *^% 
dome fi mi fura la faa faperfiete * ivi 

LXVII- La /upfrficie della sfera èegua^ 
le a fucila del cilindro cir co/cri f» 
/» . 34 j 

LXVIII. Ufizionideì cilindro^ edeU 
la sfora banno la mcde/tma fuper^ 
fide * ' ' ■ 344 

LXIX. La fitperfisìe della sfera è ugua- 
le alla fitperfcie del fuo circola 
mafflnto prefa quattro volte , ivi 

LXX. la fonditi della sfera è ti prò- 
f^^ dotto del terzo del raggìoperfa^ 
rea del ma fimo cìrcolo prefa qua^'m- 
tro volte . 243» 

tXXh La /ol/dltd della sfera ^\ due 
terzi di quella del cilindro circo ^ 
fcrìtto . 2\6 

LXXII. Mifura della foiidità d'un Jel 
gmenté di sfera . ivi 

LXXIII./» 
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LXXIII. In che conjsjle la fimiUtuiine 
ài due corpi terminati da' piani.2/^% 

LXXIV. Condizioni y che terminano la 
Jimiìitudine di due cilindri retti.ivi 

LXXV. ^elle di due cilindri obli- 
qui . ivi 

LXXVI* ^elle di due coni • 249 

LXXVIL Quelle di due coni tronchi . ivi 

LXXVIIL Le ìfère^ i cuài^ e tutte le figu- 
re 1 che non dipendono , che da una 
fola linea ^ fono tutte firn ili. 250 

JLXXIX* Ingenerale i folidi Jimili non 
differifcono , che per te fcale , fui- 
le quali fono flati co/iruiti • ivi 

LXXX* Le fuperficie de" folidi fimìli fo^ 
no tra loro > come i quadrati ié" 
loro lati omologhi • - 251 

LXXXI* Le fuperficie delle sfere fono 
tra loro ^ come i quadrati dé^ laro 
raggi. 2SZ 

IXXXIIl- 1 folidi Jimili fono tra ìoro^ co^ 
me i cubi de* loro lati omologhi^ %$S 

LXXXIV. Le sfere: fono tra Iota ^ carne 
i cubi dé^ loro raggi ^ 25^ 

FINE DELLA TAVOLA. 
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PREFAZIONE. 

Enchè la Geometria da 
per fé medefima attrat- 
ta , conviene nondi- 
meno confeflfare, che_> 
la difficoltà , la quale provano colo- 
ro, che cominciano ad applicarvifi» 
proviene il più delle volte dalla ma- 
niera, con cui quella s'infègna ne- 
gli ordinarj Elementi . Si fuol co- 
minciare con un gran numero d! 
definizioni , di poflulati , di afìlo- 
mi , e di principi preliminari , ì 
quali moftrano di non promettere 
A altro 
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altro al lettore , che cofe molto fèc- 
che» e nojofe. Le propodzioni, che 
quindi feguono, non fìflfano la men- 
te fopra cofe intereflanti : e dalPal- 
tra parte eflèndo difficili a conce- 
pirli > ne fegue comunemente , che 
i principianti fi flraccano 9 e T ab- 
bandonano prima di avere alcuna 
idea diftinta di ciò , che fi vuole 
loro infegnare . 

- Per torre .quefta feccaggine natu- 
rale allo ftudio della Geometria , 
alcuni Autori hanno prefb il ripie- 
go di mettere dopo ogni principale 
propofizione Tuib» che H può fare 
di quella perla pratica: ma così 
provano 1 utilità della Geometria , 
lènza molto, facilitare il modo di 
appreadcrla . Perchè eflcndo cia- 
fcheduna propofizione pofta prima 
del fuo ufo 9 la mente non pervie- 
ne 



privazioni; ^ 

ne alle idee feniibili , che dopo a<* 
vere avuta la attica di apprendere 
leìdee aftratte. 

' Alcune rifleflìoni 9 che ho io fat« 
te fuirorìgine della Geometria , mi 
hanno fatto fperare di fcanfare que- 
lli inconvenienti 9 unendo quefti 
due vantaggi di rendere le cofe più 
interefTanti 9 e più intelligibili a* 
principianti • Io ho confiderato 9 
che quella icienza 9 ficcome tutte 
le altre 9 deve efTerii fermata per 
gradi 5 che verifimilmente qualche 
neceilìtà è (lata quella 9 che ha fat" 
to fare i primi pailì 9 e che queflt 
primi palli non pofibno eilèr fuori 
delia portata de' principianti 9 poi- 
ché i principianti appunto in que- 
lla facoltà gli avevano fatti • 

Prevenuto da quella idea 9 mi 
{bn io propollo di trovare quel 9 

A 3 che 
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che può aver dato origine alla Geo^ 
metria ', ed ho procurato di (piegar- 
ne i principj col metodo più natu- 
rale 9 fìccome quello , che fuppone- 
vo eflère flato de* primi inventori $ 
oflèrvando folamente dì evitare tut- 
ti li falfi tentativi , eh* effi hanno 
necefTariamente dovuto fare . 

La mìfura de* terreni mi è paru- 
ta la più propria ad aver dovuto far 
nàfcere le prime propofizioni della 
Geometria 5 e quello è in effetto 
Torigine di quella fcienzaj poiché 
Geometria fignifìca mifura di terre' 
no. Alcuni Autori pretendono » che 
gli Egiziani vedendo continuamen- 
te i termini de'loro poderi diflruttì 
dairinondazioni del Nilo, gettaflè- 
ro i primi fondamenti della Geome- 
tria » cercando mezzi d* afficurarfi 
efattamente, qual folle il fito, refteci- 

fione. 
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fione^ la figura de' loro averi. Ma 
quando ancora non ci rapportiama 
a quelli Autori 5 potrem noi dubitar. 
di quello ', che ne' primi tempi gli 
uomini non abbiano cercato metodi 
per mifurare 9 e per {partire le loro 
terre? Volendo poi perfezionare 
quelli metodi > le ricerche partico. 
lari li hanno condotti a poco a poco, 
a delle ricerche generali^ e final-^ 
mente elTendofi propoHi di conofce- 
re efàttamente il rapporto di tutte le 
forti di grandezze 9 formarono una 
fcienza di un oggetto molto più va- 
ftodi quello, che avevano abbraccia^ 
to al principio 9 ed alla quale con- 
tuttociò conièrvarono il nome 9 che 
le avevano dato nella fua origine • 
Affine di feguire in quell'Opera 
un metodo fìmUe a quello degrin<. 
ventori 9 io comincio fubito dallo 

A j fco^ 
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{coprire a' principianti li principi ^ 
da' quali può dipendere la fèmplice 
mifura de' terìreni , e delle diftan- 
ze acceflìbili , ovvero inacceffibi^ 
li &c. Da quefta paflb ad altre ricer- 
che , che hanno una tale analogia 
colle prime, che la curiofìtà, natu* 
rale a tutti gli uomini , li porta a 
&rmarvici(I, ed infieme giuflifican- 
do quella curioiltà con qualche ap- 
plicazione utile , io farò fcorrere 
tutto quello, che la Geometria ekr 
mentare ha di più interellànte • . 

Non fi può , fecondo me , nega. 
re 9 che quello metodo non (la al* 
meno adattato ad animare coloro^ 
i quali potrebbero venirne ritirati 
dalla feccaggine delle verità Geo* 
metriche nude di applicazioni . Io 
ipcro di più , che avrà queft* altra 
utilità più importante j che avvezf 

- zerà 
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zerà la mente à cercare 9 e icuoprl* 
re nuove cofè . Quefto èy perchè io 
sfuggo di proporre le propofizioni 
(òtto la forma di Teoremi \ cioè a 
dire di quelle propofìzioni « nelle 
quali li dtmoftra quella 9 o quella 
verità 9 lènza far vedere 9 come fi 
è arrivato a difcoprirla. 

Se i primi Autori delle Matto- 
natiche hanno prefèntato cosi le 
lor difcoperte in forma di Teoremi» 
quello è llato lènza dubbio per dare 
un aria di maggior meraviglia alle 
lor produzioni 9 o per sfuggir la fa- 
tica di riprender la fèrie delle idee^ 
che li avevano guidati nelle loro ri* 
cerche • Comunque Ha 9 mi è lem"» 
brato molto più a propoflto di occu« 
pare continuamente i miei Lettori a 
rifolvere problemi:^ cioè a? cercar» 
li mezzi di bxt qualche operazione* 

A4 o di 



o di difcoprire qualche verità fco 
iiofciuta) determinando il rappoT" 
to 9 che vi ha tra grandezze date , ed 
altre grandezze incognite 9 che uno 
(1 è propofto di trovare • Seguendo 
quefla via, i principianti conofco* 
no a ciafcun pailb, che lor fi faccia 
fare , qual* è ìar ragione 9 che deter^ 
ihina l'inventore -, e così poflono 
acquiilare più facilmente lo ipirito 
d'invenzione. 

Mi fi opporrà forfè in qualche 
luogo di quelli elementi 9 che trop- 
po io mi rapporto al teftimonio de^ 
gli occhi 5 e che fio poco attaccata 
al rigore delle dimoflrazioni . Io 
prego coloro , che mi riprendono , ad 
oflfervare, come il pafrare9 che io fo 
leggiermente fopra alcune propofi- 
zioni 9 non è che su quelle 9 la ve^ 
rità delle quali ù manìfefla da fé fut 

bito 9 



•bito ) per poco che un le confiderà 
Io così piratico fpecialmente fui pria- 
xipÌQ 9 ove più ipeflb il rincontra di 
iSmiit propofìzioni : perchè ho of- 
&rvato 9 che quelli 9 i quali avevano 
della difì)ofizione per la Geomearia9 
avevano del piacere ad efèrcitare un 
poco il loro fpirito) ed al contra- 
rio 9 fe ne ritiravano 9 allorché (i 
ammaiTa va delle dimoilrazioni 9 per 
così dire 9 inutili* 

Ne^Tuno rimarrà f&rpre£oy perchè 
Euclide fi metta a dimo{lrare9 che 
due circoli 9 i quali fi dividono 9 non 
hanno Tifiefib centro ^ che un trian- 
golo contenuto dentro un altro ha 
la fbmma de^uoi lati più piccQla9 
che quella de' lati del triangolo 9 den« 
tro il quale è comprefò . Quefto 
Geometra aveva a convincere de* 

fofilli oftinati 9 che fi facevano gloria 

di 
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di ripìignare alle verità le piii evi- 
denti . £' bifognava dunque , che 
allora la Geometria aveile, come 
appunto la Logica « il foccorfb de^ 
difcorfi in forma 9 per ferrar la beo 
ca alle vane oppofizioni . Ma le co- 
fe fono cangiate di faccia . Ogni ra^ 
gionamento impiegato fbpra di ciò> 1 
che il buon fènfo da fé folo è più 
che fufficiente a decidere 9 (1 ha al 
giorno d*oggi in conto di pura pe]> 
dita di tempo 9 e non vale 9 che ad 
ofcurare la verità 9 ed a recar di^ 
giacere a*^ Lettori. 

Mi ft potrebbe fare un'altra op- 
pofìzione di aver tralafciato di vene 
proponzionÌ9 che fì foglìono porre 
ordinariamente negli Elementi 9 e 
di contentarmi 9 quanto alle propo* 
fìzit)nÌ9 di darne folo le principali t 
e fondamentali. 

Aquc- 
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A queflo rifpondo io 9 che fi tro- 
va in queilo trattato tutto quello* che 
può fèrvire per adempire il mio di* 
fegno 3 che le propofìzioni da mq 
tralafciate (bno quelle , che non 
poflòno per (è medefime eflère di 
alcuna utilità 9 e niente contribuii 
fcono a facilitare V intelligenza deU 
le altre y che è neceflkrio fapere ^ 
Quanto alle proporzioni 9 quel 9 che 
io ne dico 9 deve baftare per hr ca^ 
pire le propofìzioni elementari 9 che 
le fuppongono . Quella è una mate- 
ria 9 che tratterò più a fondo negli 
elementi dell' Algebra 9 che io ilo 
per dar fuori • 

Finalmente 9 avendo io fcelto la 
mifura de' terreni 9 per intereflàre i 
principianti a quello . (ludip 9 . npji 
credo di dover temere 9 che (ì con- 
fondano quelli elementi coli' ordi- 
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nario trattato « che fi da per una fi- 
mi! mifura. In quefto errore non 
può venire (è non chi non rifletta, 
che la mifura de' terreni non è il ve- 
ro (oggetto di quefVo libro; ma mi 
ferve ella (blamente di occafìone a 
far difcoprire le principali verità 
Geometriche . Io avrei potuto me- 
defimamente pervenire a quelle ve- 
rità, facendo l'Idoria della Fifica, 
deirAflronomia > o di qualdvoglia 
altra parte delle Mattematiche , che 
mi piaceflè di (ciegliere • Ma allora 
la moltitudine delle idee (Iraniere , 
nelle quali farebbe (lato neceffario 
occuparli , avrebbe come affogato 
le idee Geometriche , alle quali (b? 
le io doveva fiffare la mente del 
mio Lettore. 



ELE- 
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Pa rie Pri m a 
De' mezzi, che fi dovevano natural- 
mente impiegare per avere 
' la . mifura de' Terreni . 

Uel, che pare, che deb- 
bano aver dovuto mifu- 
rare fui principio, fo- 
no le lunghezze , e le 
diftanze . I. 

Per mifurare una lunghezza qua- 
lun- 
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lunque 9 la Geometria naturale ci fùg- 
gerifce fubko quello efpediente ; di 
paragonar la lunghezza di una mi- 
fura conoiciuta a quella della lun- 
ghezza 9 che fi vuol conofcere • 

IL 
Li liaet r«M Quanto alla diflanza 9 fi vede 9 che 
eor«rcynper mifurare quella, che paiTa tra 
iTpumotìv ^ue punti 9 bifogna tirare una linea 
ftgaVmeme'l.'re"^ dalFuno air altro punt09 e su 
!kiil*d!al«" 9"^^* linea riportare la mifura co* 
tra due punti, nofcìùta t perchc tutte le altre linee 
facendo neceflkrlamente un devia- 
mento più 9 o meno grande 9 fono più 
lunghe 9 che la linea retta» la qual 
hon fa deviamento alcuno. 

III. 

> 

Oltre le neceflìtà di mìifùrare la 

TAToiA ^'"•^ifianza da un punto ali* altro 9 ac- 

j cade fpeflb di dover mifurare la-, 

diftahza da un punto ad una linea . 

Per 
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Per efèmpior UQ uomo pofto in D 
fuUa riva di uà fiume vuol Capere 9 
quanto v'è dal luogo 9 dove egli fta> 
all'altra riva AB. £' chiaro 9 che in 
(|uefto caio 9 per mifìirar la diftan- 
za cercata 9 bifogna prender la piìi 
corta di tutte le linee rette DAt 
DB &c. 9 che fi pofibn tirare dal 
punto D alla retta AB . Ov' è fo- 
cile il vedere 9 come quella linea più 
corta 9 di cui fi ha di birogno9 è la 
lìnea DC 9 che fi fuppone9 non pen- 
dere ne verfo A 9 né verfo B . Que- 
lla è dunque quella linea ( chiama- un< imea . 
ta perpendicolare) fuUa quale bifo- Jj; ;*„1\f°: 
gna riportare la nota mifura per «"^^f'^^tu". 
aver la diftanza DC9 dal pun-~X"c;u! 
to D alla retta AB . Ma è pur tóa- ;;,7"''« '• 
nifeflo 9 che per pofar quefta mifu* 
ra fuUa linea DC, bifogna 9 che que- 
lla linea fofTe prima turata « Dun- 
que 
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que era neceifario, che vi £o& xà 

metodo per tirar delle perpendico^ 

lari • 

IV. 
Vi era ancora bifogno di tirar* 

ne in un' altra infinità di occafìoni. 

Per efèmpiof fi sà> che la regola- 
Fi©,»» ; e iii.rità delle figure, quali fono ABCD»j 
UfMMRgoioFGHI» chiamate rettangoli, e coni*' 
diJwU'u'ipofte di quattro lati perpendicolari 
ien«£óLr tra loro, fono quelle, phe dannala 

forma alle calè , alle lor parti inte^ 

riori, a' giardini , alle camere , a'pa< 

rati de' muri &c. 
Mti,na*a, ^a prima di quefte figure, cioè 
ioJ.!ché?a"[ ABCD , che ha i quattro lati eguali» 
quauroiaae.fi chìama comunemente quadrato* 

L'altra FGHI , che non ha, che i latf 

oppofti uguali , ritiene il nome di rct* 

tangolo. V. 

Nelle diflferenti operazioni , che 

diman» 
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«limandano> che (I tirino delle per- 
pendicolari , fi tratta o di calarne 
fopra una linea da un punto prefb 
al di fuori , o di alzarne da un pun* 
to pollo fulla linea medeiima . 

Se dal punto C 9 prefb nella linea no. i>r. 
AB , (i voglia alzare la linea CD per- UMier* «n 
pendicolare ad AB 9 bifbgnerà, che ^'4!!iL<uc^« 
qucfta linea non pendi né verfb A » " ' . 

né verfo B . 

Supponendo primieramente , che 
C ftia in ugual diflanza da A , e da 
B) e che la retta CD non penda da 
alcun lato 9 é chiaro 9 che ciafchedu- 
no de*punti di quefla linea farà egual« 
mente diflante da A 9 e da B . Non 
farà dunque neceflario altro 9 che tro- 
vare un punto qualunque D tale, che 
la fua diflanza dal punto A (la ugua^ 
le alla fua diftanza dal punto B . Per- 
chè allora tirando per C 9 e per que- 

B Ito 
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fto punto una linea retta CD» queila 
linea farà la perpendicolare cercata. 
Per avere il punto D « fi potrà an- 
dar provando, e riprovando 9 e come 
cercandolo a tentone : ma queila è 
una maniera, qhe non foddisfa puntOi 
e ci vuole un metodo 9 che fubito lo 
trovi. Eccolo: 

Si prenda una comune mifura 9 per 
efempio una corda** un compaiTo di 
una determinata apertura 9 fecondo 
che l'operazione fi farà o fui terre- 
no 9 o fuUa carta . 

Prefa quefla mifura 9 fi fiflì al pun- 
to A o Teflremità della corda 9 o una 
puntadelcompaflb, e facendo girare 
{-altra punta 9 o Taltra eilremità del- 
la corda 9 d deferiva Tarco PDM. Poi 
fen za cangiar di mifura 9 Ci faccia l'i- 
ftcffa operazione per rapporto al pun- 
to B 9 e fi deferiva Y arco QDN j il 

quale 
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quale col dividere il primo al punto 
D , darà il punto cercato . . 

Perchè appartenendo il punto D 
egualmente a'due archi PDM^QDN 
defcritti per mezzo di una mifura co- 
mune , la fua diftanza dal punto A 
farà uguale alla diflanza dal punto B • 
Dunque CD non penderà né verfb 
A, né verfo B. Dunque quefla linea 
farà perpendicolare fopra AB ., 

Se '1 punto C non (1 trova ad ugual *'"'^' 
diftanza da A , e da B , bifogna pren- 
dere due altri punti citth egualmen- 
te lontani da C , e fervirfi di quelli 
in luogo dì A, e di B, per defcrive- 
re gli archi PDM , QDN . 

Se una di quelle tracce,come PDMr^"'^- 
fofle ftata continuata in O , in E , ed " «J^*'?;^'/ 
in R dee, finche ellaritornaflèalme-che"défcri.^ 

, ' ,^1 • • UpttBumobi- 

delimo punto O 5 la traccia tutta m- le don con». 

B 2 tera ^*'' 
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eh?'.?.'!" ^^^^ ^ chiamerebbe circonferenza del 
torno dell' ti- cìrcolo 9 o femplicemente circonfc- 

trt panu . *■ 

renza • 

Se non fi defcrive 9 che la traccia 
di una parte PDM della circon- 
ferenza 9 quella parte fi chiama ar- 
co del circolo. 
11 ceitro è ^^ punto fiflb A fi chiama fuo ccn« 
" iV*J!r. ^•' tro 9 o centro del cìrcolo . 

ponto QUO • ' 

Il raggio è £ r intervallo AD il fuo rag- 

r intervuilo , « ^ 

col qaale è fflO • 

aperto .icom- 'j^yfj.g jg {[j^qq^ come DAE 9 chc 

pafTano pel centro A 9 e che fono ter- 
minate alla circonferenza 9 fonocbla- 
mate diametri. £' chiaro 9 che que- 
II diawetre ^3 lìnea 6 il doppio del raggio : e 

«gt!o? ''*' per quello il raggio fi chiama talo- 
ra femidiametro . 

V I I. 

AG. VI. La maniera di alzare una perpen* 

eaute"""» dìcofóre fopra una linea AB 9 ci fom' 

P^rpendlcoU- ^^J^jJ. 



\ 
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miniera la maniera di calare una per* 
pendicolare da qualunque punto £ , 
prefo fuori di quella linea. Perchè 
fiflàndo in £ o Teilremità del filo» 
la punta del compaflb» e con un 
medefìmo intervallo E b, fegnando 
due punti a <, eh fuUa linea A B > 
fi cercherà , come nell'articolo prece- 
dente <, un'altro punto D» il quale ab- 
bia rifteifa diflanza al puntoti 9 e al 
punto ^; e per queflo punto, e per £ 
fi tirerà la retta D£ 9 la quale aven- 
do ciafcuna delle Tue eilremità egual- 
mente diflante da a-, e da 3 9 ehor^ 
pendendo più verfo V uno di quefli 
punti 9 che verfb V altro , farà per- 
pendicolare ad AB . 

Vili. 
Dall' operazion precedente fé ne 
ricava la fpluzione di un nuovo Pro- 
blema • 

B 3 Se 
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Pi». VII. Sg (j tratta di dividere una linea 
Dividere nu fetta AB ìh duc parti uguali da*pun- 

linea in due _ * O , I 

perei BfMii . ti A9 e D preti, come centri, e con una 

apertura di compafTo qualunque, (i 
defcriva^no gli archi REI , GEF da' 
medefìmi centri ; e colla medefìma 
apertura, o con qualunque altra» 
che uno vorrà , fi deferivano gli ar- 
chi PDM , (^N 5 e la linea ED» 
la quale congiungerà i punti di in** 
terfezione £ > e D , e dividerà AB 
in due parti uguali al punto C . 

I X. 
Trovata la maniera di tirare del- 
le perpendicolari , è faciliflìrao il 
fervirfene per deferi vere quelle fi- 
gure , che fi chiamano rettajigcli 1 
e quadrati, delle quali fi è parlato 
FiG. ir. ncir Articolo i v. Si vede facilmente, 
Dato milite che per fare un quadrato ABCD» 
dr«e!" *""di cui i lati fieno eguali a una linea 

data 
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data K , bifogna prendere fulla' ret- 
ta G£ un intervallo AB eguale a K 9 
poi a' punti A 9 e B alzare ( Ar-^ 
tic. V. ) le perpendicolari AD » BC 
ciafcuna eguale a K 9 e infìeme ti- 
rare DC. 

X. 

Se vuole uno defcrivere un rét- ''°' "'• 
tangolo FGHI 9 di cui la lunghezza P"* »■ '«'- 
e K 9 e la larfi;hezza L 9 farà FG «• j* '»»«"«- 
Uguale a K3 einlieme alzerà le per- 
pendicolari FI 9 GH ciaicuna egua- 
le a L , poi tirerà HI • 

X I. 

Nel fare alcuni lavori, come pa. 
npetti 9 canali 9 ftrade &c. vi è di 
biiògno di tirare delle linee paralle- 
le^ cioè a dire delle linee 9 di cui la 
pofìzione (la tale 9 che la loro dì- 
ilanza venga mifurata per tutto da 
perpendicolari d'uguale lunghezza . 

B 4 Or 
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Or per menare quefle parallele il 

metpdo più facile parmi quello , di 

cui ci fìam ferviti per deferi vere i 

vi«. vur. rettangoli . Afi per efèmpio ila uà 

lato o di canale « o di parapetto j e 
ila la larghezza 9 che gli fi vuol dar 
re CA: o per proporre il quelito 
d*una maniera più Geometrica 9 e 
più generale > fuppongafi « che ii 
voglia tirare per C la parallela CD 
Mentre una ^d AB 'y Ci prenderà) come uno vuole» 
""Une', pe'r UH puuto B uella linea AB, e fi ope- 
••''rerà in quella maniera medefimat 
come fé avendo la bafè AB 9 fi vo- 
leflfe fare un rettangolo ABGD» che 
àveflè AG per altezza . Così facen- 
do le linee CD ♦ AB prolungate 
all'infinito, faranno fempre paralle- 
le j ovvero , quel che è V ifleflb » 
non fi rincontreranno mai tra loro. 

XII. La 



unt 
ttfi punto 
«o. 
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X I L 

La regolarità delle figure rettan- 
gole fa , che quelle vengono fpeflò 
in ufo 9 come abbiamo già detto 9 e 
talora v'è bifbgno di conofcere la 
loro grandezza . Per efempio fi ha 
da vedere 9 quanti parati vi vogliono 
per una camera 9 ovvero quante 
canne ha da contenere il recinto 
di una cafa 9. che la forma di ret- 
tangolo &c. 

Per arrivare a ciò 9 ognun vedey 
che il mezzo più femplice 9 e più 
maturale è di fèrvidi di una comu- 
ne mifura 9 la quale applicata più 
volte alla fuperfìcie9 che deve mi- 
furarfi « tutta la fcorra . Metodo 9 
che torna a quel mededmo 9 di cui 
^i fìamo ferviti per determinare la 
lunghezza delle linee. 

Ora è evidente^ che una mifura 

comu^ 



i6 ELEMENTI 

comune di fuperficie deve pur el- 
la eflèr fuperficie 5 per efempio quel- 
la d*una canna quadrata 9 di un pie 
quadrato &C.9 e cosi mifurare un 
rettangolo 9 e determinare il nume- 
ro delle canne quadrate 9 ovvero 
de* piedi quadrati &C.9 che contiene 
la Tua fuperficie » 

Rechiamone 9 per foUevare un pò 
la mente 9 un*efèmpio . Supponghia- 
F16. IX. mo 9 che il rettangolo dato ABCD 
abbia 7. piedi di altezza su una 
bafe di 8. piedi 9 Si potrà riguarda- 
re quello rettangolo 9 come divifo 
in fette traverfe a^b^ e, d^e^/t^j 
delle quali ciafcuna contenga 8. pie- 
di quadrati y farà dunque il valore 
del rettangolo 7. volte 8. piedi qua- 
drati 5 cioè 5<5. piedi quadrati , 

Óra fé uno riflette ai primi Ele- 
menti del calcolo Aritmetico , e che 

mol- 
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moltiplicare due numeri non è al- 
tro , che prendere uno di efli tante 
volte, quante unità fono contenute 
neir altro j troverà , che vi corre 
una perfetta analogia tra la molti- 
plicazione ordinaria 9 e 1* operazio-^ 
ne fatta per mifurare il rettangolo. 
Vedrà, che fì determina la quantità 
delle canne quadrate 9 o piedi qua- 
drati &c. , che contiene la fua fuper- un're"«J2;è 
fide , moltiplicando il numero del- 5eiia'£*"«" 
le canne, ovvero de* piedi &c., che ""* "" ** 
dà la fua altezza , per lo numera 
delle canne , o de' piedi (Scc. , che dà 
h Tua bafe . 

X I I L 
Le figure , che Ci hanno da mi- 
furare , non fono (cmpre regolari , 
Come fono i rettangoli : contuttociò 
fpeflb occorre , che fi debbano mi- 
furare 'y e talora determinare la (kc*- 

fa 



/aa bafe • 
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(à di un lavoro fatto sii un terreno» 
che è irregolare ^ talora fapere^ quan- 
te canne contiene una terra termi- 
nata irregolarmente . Era dunque 
necefTario aggiungere al metodo à 
determinare la flefa de' rettangoli i 
quello di mifurare le ligure « che 
non fono tali • 
^^TZ: Si vede in primo luogo, che per J 
vSlLó t«! ^* pratica la difficoltà non confifte > 
r.!?.?* "" che in mifurare le figure rettilinee 

tali 9 qual e ABCDE : cioè a dire t 
figure terminate da linee rette . Per- 
chè fé nel contorno di un terreno u 
trova qualche linea curva > come 
Fio. II. nella figura ABGDEFG 5 egli è evi- 
dente ♦ che quelle linee divife in al- 
trettante parti , quante ne farà ne- 
ceflario di fare per evitare ogni er- 
rore iènfibile 9 potranno confiderarii» 

come compoile da linee rette . 

Ciò 



Ace rette 
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Ciò ruppoftOf malgrado TinfinL 
ta varietà di figure rettilinee 9 fì-poG 
fono tutte mifurare nell' ifteffa n^a- 
niera, dividendole in figure di tre 
lati, chiamati comunemente trian- ^ " JJ'JJJJJ 
goli: per poter poi ciò fare nella j'^'j*~^"^^ 
maaiera più (èmplice infleme, e***- 
più comoda 9 da un punto qualun- 
»que A del contorno della figura 
ABCDE 9 (t tirano le linee rette 
AC 9 AD &c. a' punti C 9 D &c. 

XIV. 

Non c'è dunque bifbgno d'altro > 
che d'avere la mifura de' triangoli 9 
che uno avrà formati . Or il sa 9 che 
per trovare ciò 9 che noi non fappia- 
mo 9 il mezzo più fìcuro è di cercare 9 
iè in ciò 9 che già (1 conofce 9 vi è nien- 
te , che riferifca a ciò 9 che vuoili co- 
nófcere : ma noi di già abbiamo vc- 
cluto» che tutto il rettangolo ABCD 

eugua- 
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è Uguale al prodotto della fua bafe 
AB neiraltezza CB . Quindi è facile 
il vedere 9 che quella figura divifa a 
.f'nn'?eu" n! travcrfo per la linea AC , che fi chia: 
««". the lo ma diagonale , fi trova partita in due 
l'rìltliH ''J! triangoli uguali 5 e' di lì s*inferifce» 
fluii . . che ciafcuno di quelli triangoli farà 

uguale alla metà del prodotto della 
lor bafè AB 9 ovvero DC per là lora 
altezza CB 9 ovvero DA . 

Egli è vero 9 che non fèmpre av- 
viene, che i triangoli, i quali (1 de- 
vono mifurare, abbiano due de*loro^ 
lati perpendicolari l'uno all'altro, 
LI truiigoii come i triangoli ABC, ADC, i quali 

rettangoli fi)- /»i« • i» !• _^ 

no quelli, che il chiamano triangoli rettangoli, in^ 
<)e"'ìoro 1" quello poco importa: potendofifcni- 
t!Tunrln' pre ridurre a triangoli di quella forte. : 
TAvoU u. Perche dall'A , punta d' un trian- 
\ ^'"- '• gelo qualunque ABC , fi cali la per- 
pendicolare AD fulla bafe BC , il 

trian* 
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triangolo ABC fi troverà partito in 
due triangoli rettangoli ABO» ADC* 
Riprendendo ora il filo del difcor- 
fo , egli è evidente , che come li due 
triangoli ABD , ADC faranno la me- 
tà deYettangolì AEBD , ADGF 5 co- ,^; •;;;:,7J» 
sì pure il triangolo propofto ABC fa- ' J"h"f ?i «el 
rà la meta del rettangolo EBCF 9 il *'*1'»* ''*^« » 

^ O e altezza . 

quale avrà BC per bafe, e AD per 
altezza : ma la fuperficie del rettan- 
goloEBCF è uguale al prodotto dell* 
altezza EB 9 ovvero AD per la bafè 
BC 5 dùnque il triangolo ABC avrà ,„ °^';j^7^ 'J 
per mifura la metà pel prodotto del- '« r»"^ .«>«| 

: 1 F ^^^ prodotto dell' 

la baie BC per la perpendicolare AD, •'««» p" '* 

altezza del triangolo • 

Abbiamo dunque la maniera di 

mifurare tutti li terreni terminati 

dalle linee rette : poiché non ve n' è 

nìuno, il quale non pofla ridurfi a 

triangoli : e H può fempre dalla lòm- 

mità 
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mìtà di quelli triangoli calare una 
perpendicolare alla bafe • 

XV. 

Dal metodo 9 che abbiamo dato 
per mifurare Tarea, ovvero la fuper- 
fìcie de' triangoli colFadoprare folo 
la loro bafe 9 e la loro altezza , fèn* 
za avere verun riguardo alla lun- 
ghezza de' lati 9 li ricava queftapro- 
Fie.ii. poiizione9 ovvero quefto teorema \ 
I truigeiidi che tutti i triangolÌ9Come ECBfACB* 
M, e di eguai 1 quali hanno una baie comune CJD9 
cor» dinegati 6 de' quali r altezze £F 9 AD fono 
lupctflue . ^,g^J^| j^ hanno la medefima fuperfìcie. 

X V L 

Per facilitare l'intelligenza del 
principio, che dà la mifura de'trian- 
golÌ9 noi abbiamo creduto non do- 
ver iciegliere per bafè 9 fé non un la- 
to , su cui potrebbe cafcare la perpen- 
dicolare calata dalla punta oppofla $ 



9 

ciò 9 
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ciò, che ii può Tempre fare» quando 
non fi tratta 9 che di mifurar terre- 
ni . Ma perchè nel confronto de'trian- 
goli, che hanno la medefìma baie» 
le perpendicolari calate dalle lor (bm- 
mità podòno cafcare fuori del trian- 
golo, come nella figura 3. par^ che 
ìia neceifario di vedere > fé ne* trian« 
geli tali, quale è BCGjfuccede il me- p<«ii> 
defìmo 9 che fieno fèmpre la metà dei 
rettangoli ECBF, i quali hanno la 
perpendicolare GH per altezza , Ma 
ài quello è facile Taflìcurarfi , avver- 
tendo, che il triangolo CGH fbm- 
ma de' due triangoli CGB, GBH è 
k metà del rettangolo £CHG fom- 
ma de'due rettangoli ECBF, FBHG i 
e così , che i due triangoli CGB -» 
GBH, preflJnfieme fono la metà del 
rettàngolo ECHG : or il triangolo 
GBH è la metà del rettangolo FBHG ; 

C ' dun- 
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dunque il triangolo propófto BCG 
è la metà dell'altro rettangolo ECBF) 
il quale ha BC per ba(è y e GH pet 
altezza • 

XVII. 
La proporzione dimoftrata ne'tre 
FI6. IV. articoli precedenti può ancora gene* 

ralmente proporli in quelli termini: 
^tTùì triangoU EBC, ABC, GBC fono 
"t'elTo «; eguali , allorché eglino hanno una ba. 
Hr.HctfS! fé comune BC , e fono tra le medefi* 
p'ìS"''"' me parallele EAG , CBH, cioè adire, 

allorché le loro fommità £ , A 9 ^ » 
trovano in una mededma linea retta 
EAG parallela alla retta GB . Perchè 
allora ( Art. x i . ) le loro altezze ffli- 
furate dalle perpendicolari EF» AD) 
GH fono le medeiime • 

X V I I I. 
Tra le differenti figure rettiliflce» 
che fi poflòno mifurare col precedcn* 

te 
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(e metodo, vi fono alcune, ches'ac- 
coftano alla regolarità de' rettango- 
li. Quelli fono fpazj tali, quale è ''••v- 
ABCD9 terminati da quattro lati , 
parallelo ognuno al lato oppofto. Que- 
lle figure fono chiamate parallelo- iptniMo. 
grammi , e lono più lacilt a milurar^ nian «u ,b.h 
fi, che le altre figure rettilinee, ec-iMiTi'dle 
cetto i rettangoli. Perchè divifo ii;Sll,.f"" 
parallelogrammo . A B C D in due.^ 
triangoli ABC , ACD 9 quelli due 
triangoli faranno, come ognun ver 
de, uguali . Orcomeciafcuno di que« 
fii triangoli è uguale alla metà del . 
prodotto dell'altezza AF per la ba-. « "•»«>« 

}. _^_ „ -- - * X moltipJiMBdo 

leBC, il parallelogrammo avrà per »•'««« p«ru 
mifura il prodotto intiero della ba-< * ' * 
Te BC per l'altezza AF . . 

XIX. 
Da quello ne fegue , che tutti i pie.vi.ovu. 
parallelogrammi ABCD> EBGF, che 

C 2 hanno 
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rlJif.'dé hanno una bafé comune, e G. trova* 
Il.T.i'.**'* no tra le medefimc parallele , fono 
Se" flmJpi! "gualì tra loro: ciò, che è facile ve- 
S"t|,V/2! derc ancora indipendentemente dal 
periicie. dctto, oflcrvando, che il parallelo^ 

grammo ABCD diverrà il paralle- 
logrammo EBCF , fé vi fì aggiunge 
il triangolo DCF , e fé dalla figura 
intiera ABCF (1 leva il triangolo 
ABE , perchè cosi , fupponendo et* 
re i due triangoli DCF, ABE ugna- 
li , è evidente , che il parallelogram- 
mo ABCD non avrà mutato gran- 
dezza, diventando EBCF. Ora per 
afficurarfi dell'ugualità di que* due-» 
triangoli , baderà oflèr vare , che AB» 
e CD eflèndo parallele , come lo fono 
BE , CF, il triangolo ABE non farà al- 
tro, che il triangolo DCF, il quale fia- 
li moflb fuUa fua bafe , in maniera» 

che il puntoA Ila andato inD edE ìnF. 

XX.VÌ 



e X, 
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XX. 

Vi è dell'altre figure rettilinee^che ^^ «*««•"' 
loco tacili a miiuraniy e chiamanli ocir* «ermi, 
poligoni regolari « figure terminate mu'n . • ». 

ji« !.. «?, .« gualmente in. 

da lati uguali, i quali hanno tutti laciiMiituufti 

i/«*<i* • 1 mU altri . 

medelima inclinazione , o pendenza 
gli uni agli altri. Tali fono le figure 
ABDEF, ABDEFG, ABDEFGH.f» vn^nc 

Siccome abbiamo per cofìume di 
dare la forma di quelle figure alleva- 
fche i alle fontane , alle pubblich 
piazze &q. 9 credo» che fia neceflàrio). 
avanti d'infegnare» come fi mifiirino» 
il dare la maniera di defcriverla • 

Se uno 9 defcritta una circonferen- utaieri « 
t circolo, la divide m altrettan- poiiconod'iia 
te parti uguali , quanti lati vuol, che mlMoì"^ 
abbia il poligono, eìnfiemetiraleli-^' 
nee AB , BD, DE &c. per i punti 
A , 5 , D > E &c. 9 che dividono la 

C 3 circon« 
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Il peauco. circonferenza 9 avrà il poligono cer- 
ref«!onJtfl ! Cato 9 il quale chiamerà pentagono, 
ró«oJono2;:cfagono, cptagono, ottogono, en- 
i. 'r"de?i?- neagono , .decagono &c. fecondo, che 
«0 10. «ce. ggjj j^^j.^ cinque, fei, fette, otto, 

nove, dieci &c. lati. 

XX I I, 

Mifartdci. Per aver la mifura di un poligo^ 
d'uaSno no regolare , ù potrà impiegare il 

«goUre . j^Q^Q^Q di già JajQ ^ J^^^l^ X I II . ) 

per tutte le figure rettilinee . Ma fa- 
cile è Taccorgerfi > che i J più corto è 
di dividere il poligono in triangoli 
uguali , i quali abbiano tutti il cen- 
Fie. X. tro C per fom mi tà . Perchè prenden- 
do un di quelli triangoli 5 per elcm- 
pio CBD, e tirando su la bafe BD 
L' .rocem. la perpendicolare CK , là quale ìtu 
cotrSl* tal cafo fi chiama Y apotemà del po^ 
Z. V;«:figono$ ficcotae l^area del triangolo 

.*'è uguale al prodotto della bafeBP 

per 



ad ano 
fnoi Jacì 
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per la metà di CK y queilo prodot- 
to tante volte prclb 9 quanti fono i 
lati del poligono, darà l'area di tut« 
ta la figura. 

X X I I I. 
Se uno divide la circonferenza del eqlIiitrT'; 
cìrcolo in tre parti uguali , formerà SSw t*iÌ5 
un triangolo diiamato equilatero . Se "*"*" * 
divide quefta circonferenza in quat^ 
tro parti uguali 9 formerà un quadra* 
to, ma quelle due figure le più {em- 
piici di tutti i poligoni poflòno facil^^ 
mente defcriverfì fenza 9 che Ila ne- 
ceifario d'aver ricorfb alla divifione 
del circolo: ciò, che s'è già vedu«- 
to (Artic. i:c.) nel quadrato. A ri- 
fguardo del triangolo equilatero egli 
è facile di vedere , che per defcriver- 
lo su una bafe data AB e' bifbgna ,pio.xl 
che da* punti A 9 . e B come centri , e "•"'«• «" 
con un apertura di compaiio eguale 

C 4 ad 
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ad AB, (i deferivano gli archi DCFi 
e GCU, e che da' punti A, e B I 
tirino le linee AC , BC al punto Q 
ièzione comune de' due archi DCFy 
GCH 9 e foniniità del triangolo. 

XXIV. 
Potrei io qui al metodo di de(crf« 
vere geometricamente il triangolo 
equilatero , e il quadrato ) i primi dì 
tutti i poligoni 9 aggiungere il meto- 
do di defcrivere geometricamente^ 
un pentagono, come più Autóri haa 
fatto negli elementi , che ci hanno da^ 
ti . Ma perchè i principianti 9 per ^ 
quali foli noi qui lavoriamo 9 non pò* 
trebberò comprendere 9 che con fa- 
tica il filo 9 che deve feguir la men- 
te 9 cercando la maniera di defcrive- 
re quella figura j ciò 9 che facilmente 
può fare l'Algebra » noi ci crediamo 

obbligati di rimettere la defaizioni; 

del 
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|4el pentagono al trattato, che iègui- 
rà dopo quello 9 e nel quale fi met- 
terà quella deicrlzione coll'altre di 
lutti i poligoni 9 i quali abbiano uà 
maggiot numero di lati , e che lèn- 
za il foccorlb dell'Algebra non po- 
trebbero ellèr defcrittt geometrica- 
mente • 

• De' poligoni , i quali hanno più di 
cinque lati 9 e che io dico non poter* 
li deicrivere, che adoprando il cal- 
colò algebraico 9 bilògna eccettuare 
quello di 6, lati 9 di 24.9 di 48. dee, 
e quelli di 8^9 di 1 6,^ di j 2.9 di ^4.&c.» 
i quali li poflòno facilmente delcrive- 
re col metodo 9 che ci dà la Geome- 
tria Elementare, come li vedrà al fi- 
ne di quella prima parte . 

XXV. 
Io ritorno alla mifura de' terreni, 
e io^bcn vedo, che quelli, che li de. 

vono 
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voqo mifurare : che fono talvolta hi' 
ti in maniera 9 che non fi pofibno met- 
tere in pratica le operazioni deferita 
te da* metodi precedenti . 
Fi9. xu. Io fuppongo , che ABCDE fìa^ 
la figura di un campo di un recin*» 
to &c. 9 di cui G. vuol la mifura . Se- 
condo quello 9 che (i è veduto 9 bifb- 
gneràdividereAfiCDEin tanti trian- 
goli 9 come ABC 9 ACD , ADE : in-> 
di mifurare quefti triangoli dopo aver 
calate le perpendicolari £F9 CH, BG. 
Ma fé dentro lo fpazio ABCDE fi 
trovaffe qualche oflacolo9 come un 
rialto 9 un bofco 9 un lago &c. 9 il qua- 
le impedifca 9 che non (1 poiTa tirar 
le linee 9 che fono neceifarie , che (1 
dovrà egli fare allora? qual metodo 
bifbgnerà feguitare per rimediare a 
quello incomodo 9 che reca il terre- 
no ? Quel 9 che fi prefenta fubito alla 

mente 
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mente , è di iciegìiere qualche terre*^ 
no piano 9 fui quale fi poffano &re fa- 
cilmente quelle operazioni 9 e di de- 
fcrivere sii quello terreno de' trian- 
goli eguali 9 e fimili a'triagoli ABC, 
ACD &c. Vediamo, quaPartifizio G. 
debba ufare per formare li nuovi 
triangoli . 

XXVI. 
Cominciamo dail fupporre 9 che«» tavom ut. 
i'oftacolo Ci trovi déntro il triangolo f>g. i. 
ABC 9 di cui fieno noti i lati 9 e che sipende tre 
fi voglia delineare un triangolo egua-ISÌ„goio "«! 
le, e fimile fui terreno 9 che fi è fcel- .liV''': 
to per queft* opera . In primo luogo '"•"" "»"'• 
fi tirerà una linea DE uguale al lato 
AB 9 prendendo ancora una corda^ 
della lunghezza BÙj e fiifando una 
delle fue eflremità in £9 fi deferì ve- 
rà l'arco IFG 9 che avrà la corda per 
raggio 9 e per mezzo di un'altra cor- 
da 
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da prefa eguale ad AC« e di cui pa- 
rimente il attaccherà un de* capi la 
D> fi fegnerà Parco KFH, il quale 
dividerà rakr'arco al puntoF: tiran- 
do allora le linee BF , FÉ , fi avrà un 
ttiangolo DEF uguale 9 e fimile al 
triangolo propofto ABC 5 ciò , che e 
evidente . Perchè i lati DF ) ed EF »; 
che fi unifcono al punto F, eflendo 
eguali refpettivamente a* lati AC» e 
BG , che concorrono infieme al pun- 
to C 9 ed eilèndo prefa la ba(è DE^ 
uguale ad AE , non farebbe poifi- 
bile 9 che la pofizione delle lince DF» 
ed EF su DE fofFe differente dalla^ 
pofizione delle linee AC, e BC su 
AB. E* vero, che fi potrebbero pren- 
dere le linee DFE al difotto di DE» 
ma il triangolo fi troverebbe effe- 
re il medefimo , e folamente fareb- 
be rovefciato « 

xxvn. 



/ 
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X X V r L 

Se non il poceflè mifurare « che due 
fòli lati del triangolo ABC <, per efeoo* 
pio i lati AB 9 BC , egli è chiaro 9 che 
con queilofòbnon fi potrebbe deter* 
minare un fecondo triangolo uguak^i 
e fimile ad ABC. Perchè» ancorché 
a foflè preib DE , uguale a BC , e DF » pieni. • iv. 
uguale a BA 9 non fi faprebbe , qual 
pozione dare a quefta qui 9 rifpet- 
to airaltra . Per togliere quefta diffi- 
coltà 9 il ripiego 9 che fi pre{ènta9 è 
facile. Si ù pendere DF nella me« 
defima mah lera su DE 9 che AB pen-^ „„ ,„,^ 
de su BG9 o fecondo r efpreffioncj ìi'?"""!?: 
Geometrica fi dà all'angolo FDE la ;"„•"' '^'* 
medefima apertura 9 che all'angolo 
ABC. 

XXVIII. 

Per fare quefta operazione fi pren- f,"Vl! 

de un' iftrunacnto, comt aòc^ com-j;j^";'f 

pofto 



Maniera <It 
ango- 



CiTendo dati 
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podo di due righe 9 che pofTano gi- 
rare intorno a 3 9 li pofano quelle 
righe su i lati AB , e BG . In quefla 
maniera effe fanno tra loro l'angolo 
medefimo 9 che i lati AB > BC . Col- 
locando dunque la riga bc fulla bafe 
DE in maniera 9 che il centro h ri- 
(ponda al punto D 9 e che V iftrumen- 
torelli Tempre aperto a un modo« ia 
Yiga ab darà la pofìzione della linea 
DF9 la quale farà colla linea DE Taor 
golo FDE uguale all'angolo ABC « 
Ma la linea DF era Hata prefa della 
medellma lunghezza 9 che BA . Dun- 
que non fi dovrà fare altro 9 che tira- 
re per F 9 e per E k retta FÉ 9 pct 
avere il triangolo FED intieramentQ 
uguale 9 e Umile al triangolo ABC 



daeiai , e Pratìca lèmpliciflima9 che fupponc 

l' angolo d« -, ... ., ,*■* 

efli comprerò, quelto prmcipio evidente i che un-» 



e determinato • 1 > i • 11 

il triangolo, tnaugolo 6 determinato per la lun- 
ghezza 



DI GEOMETRIA. 47 

ghezza de' Tuoi due lati , e per le lo- 
ro aperture ^ ovvero quel , che torna 
al medefiraO) che un triangolo è ugua^ 
le a un'altro , allorché due de' fuot 
lati fono refpettivamente uguali 9 e 
che l'angolo comprefb tra queui la- 
ti è ugualmente aperto 4 

XXIX. 
Si potrebbe ancora £ure V angolo f>«v. e vi. 
FOE uguale all'angolo ABC nella^ 
maniera fcguente • Dal centro B , e seeomr. «... 
da un' intervallo qualunque B a de- Ì%* Jjjf ;;! 
fcrivete un'arco a he. Così dal cen- H'^;^ •'' »» 
troD) e dal medefìmo intervallo de- 
fcrivete l'arco e if-. voi non dovre- 
te allora far altro 9 che cercare un^ 
puntoci che (la pofto fuU'arco e if 
nella maniera medefìma > che a fi tro- an^,co dull 
vera collocata fuU'arco cha.Ot voi ;,tt che è 
troverete facihnente il punto/, fer-H^eat'!: 
vendovì della retta a e, che fecondo ™^'f *•'"'"* 

la 



«Uro 
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la definizione ordinaria fi cliiamerà 
la corda dell' arco a he. Perchè fc 
dal centro e , e da un intervallo ugua- 
le ad 4 e, voi deferi ve te Tarco Ifh 
V interfezione de* due archi is i /> 
J/kj vi darà il punto cercato/. 

Così tirate per D, e per/ la li- 
nea D/F, voi avrete l'angolo FDE, 
uguale all'angolo ABC. Ciò, che e 
evidente (Artic, xxvi.) poiché li 
triangoli hoc , B/e faranno aflat- 
to uguali, e fimili in tutte le loro 
parti . 

XXX. 

Quando fi vud fare il triangolo 
FDE uguale al triangolo ABC, ^ 
Due «ngoii j^yyjgjjg ^ qI^q nou il poffa mifurarc 

terminano il altro, chc uuo de'fuol lati , per efenj^ 
''*''' • pio BC , fi ricorre agU angoli ABG 

ed ACB • Avendo fatto DE uguale 
a BG , fi pongon le lince FD, e F^ 



fi0.in. elV. 
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in modo > che facciano con DE It 
mede/imi angoli, che AB 9 ed AC 
fanno con BG. Allora col rincontro 
di quelle linee fi ha il triangolo FDE 
uguale 9 e limile al triangolo ABC . 
Il principio 9 che fuppone quella ope« 
razione, è pure così femplice9 che non 
ha bifogno di dimoHrazione . 

XXXI. 
Se de' tre lati del triangolo ABC9 *"'«• v"- 
non lì può mifurare 9 che la bafe BC, n uunioio 
la 9 che quello triangolo e iiolce^ io . che h* 
le, cioè 9 che i due lati AB 9. ed ACu?'*"'*"' 
fono eguali 9 è evidente 9 che balla.^ 
mifurare uno de* due angoli ABC « 
ACB, perche allora Taltro farà a queU 
Io uguale; Se ne vede ^cilmente la 
ragione9 fé uno fa rapprefentarfi quel, 
che avverrebbe , fuppohendo 9 che i 
due lati AB 9 AC del triangolo ABQ 
iblTero foprapolli su BD9 e su CE ,, 

D linee 
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linee nate dal probngarfì la bafe BQ 

e che poi uno li alzaflè per unirli al 

punto A» perchè allora Tugualitàdi 

quelli due lati farebbe» che in cobi 

uaitCìy non irebbe uno più di cammi« 

no dell* altro • Dunque efièndo cosi 

Gu«aco]r,unitt9 faranno egualmente inclinati 

LiùnliocoB verfo la bafe BC. Dunque l'angolo 

»o**u!'iTo ABC farà uguale all'angolo ACjB. 

XXXII. 
per tornare alla mifura de' terre-* 
ni r fi vedrà 9 che qualunque fieno gli 
oftacoli , che H poflàno trovare nel di 
dentro di loro 9 e' farà facile col me- 
todo precedente di trafportare su un 
terreno libero tutti li triangoli , i qua^* 
li dividono io fpazio» che Ci vorrà 
Eiifurare • 
F iG.vui. Suppon^iamo per cfanpio 9 che 

voi vogiiat» mifurare una fclva à 

quefta figura ABGDEFG . Priniic- 

ramen- 
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ramente voi prenderete un trìaogo» 
lo eguale ad ABC , ciò > che potrete 
fare ièn za entrare nelle parti Inter- 
ne del triangolo , mifurando i due^ 
lati AB 9 BC 9 e T angolo compreib 

CBA. 

Quello triangolo eoa deferi tto da- 
rà l'angolo BCA 9 e la lunghezza di 
AC 9 e fìccome voi potrete mifura- 
rc il lato efteriore DC 9 voi avrete.» 
ael triangolo CAD i lati DC 9 e C A • 
Quanto airangolo DCA 9 voi lo tro- pìo.vuuix, 
verete, pigliando Tangolo IKL, ugua- 
le all'angolo DCB 9 e inflette Fango-^ 
k iKO 9 uguale all'angolo BCA 9 e 
eoa ciò avrete l'angolo IKO uguale 
all'angolo cercato DCA ♦ 

£0iendo cosi determinato il trian- 
golo ADC da due lati JDC9 e CA» 
e dall'angolo DCA comprefo da' lo- 
ro, voi conofcerete nella medefima 

D a manie. 



S» CLEMENTI 

manièra il triangolo DAG 9 ed il ri* 
manente della figura . 

X X X I I L 

Il metodo dato per mifìirare quei 
terreni, dentro li quali non fi pua 
operare col tirar delle linee , fpeiTa 
incontra nella pratica grandiilìmc» 
difficoltà . Poche volte fi trova uno 
fpazio unito 9 e libero » affai grande 
per fare de' triangoli uguali a quelli 
del terreno, che fi vuol mifurare. E' 
quando pure fi trovi la gran lunghez-* 
za de* lati de* triangoli , può rendere 
le operazioni molto difficili : e diffi- 
cile fenza dubbio, e forfè impoffibi- 
le farebbe calare , per efempio , una: 
perpendicolare su una linea da uiu 
punto , che è lontano 500. canne . E* 
neeeffario dunque Tavere un mezzo, 
che fupplifca a quelle operazioni . 
TAVOLA IV. Quefio mezzo fi offerifce da fé me- 

. defi- 
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defimo 9 e fubito viene in capo adpiG.ieir. 
ognuno , il rapprefèntare la figura.^ 
ABCDE , che fi ha da mifurare per 
una fìgura (Imile ahafe più piccola , 
nella quale verbigrazia il lato ah fia 
di ICO. dita, fé il lato AB è di loo. 
canne, il lato bc di 45. dita, fé BC 
è di 45. canne, e così di conchiudere^ 
che (e la flefa della Hgura ridotta^ 
abcde è di <5oooo. dita quadrate, quel- 
la della figura ABCDE deve eifero 
di 60000. canne quadrate. 
' Ma prima di ogni altra cofa bifb- 
gna fapere,in che coniifte la moltitu* 
dine di due figure. 

XXXIV. 
Per poco , che un vi rifletta i ri-* 
conofcerà fubito , che due figure.^ 
ABCDE aècde per eflère fimili, de- «'"*H*^I!* 
vono eflere tali, che gli angoli A y »•*«"'"«'"• 
B , C , D 9 E, della grande fieno ugua<> 

Dj U 
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li agli angoli dyhic^dte della piC' 
cola 9 e di pi Ut che i lati ab-» bc^ cd&c 
della piccola contengono altrettante 
parti p , quante parti P contengono 
t lati AB , BC , CD &c. della grande. 

XXX V. 
. Per eTprìmere quella feconda con< 
dizione i Geometri dicono « che è ne- 
celTarloi che i lati AB^ BC « CD&c* 
(leno proporzionali a* lati abibc^ cd^ 
ovvero ^ che il lato AB contenga A 
nella maniera medefima ^ che B€ oon* 
tiene bc &c, * ovvero « che il lato AB 
fia tanto grande rifpetto ad ab » quan- 
to r è BG per rapporto a 3c &c » o 
ancora che vi da la ftefla ragione -, o 
rapporto tra AB , ed ìJ^ ^ che tra BC » 
e ic &c. 9 o finalmente 9 che AB iìa 
idah^ come BG a èc&c. Tutte mar 
niere da efprìmere la medefima co* 
fa f ma che bifogna renderfek famj'^ 

gliari > 



defcrivere u^ 
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gliarUper intendere la lingua de*Geo- 

metri. 

XXXVI. 

Dopò aver veduto^ in che confili 
la limili tudine di due figure 9 cer-«*oe<>» «- 

t • f /• 1 • « * «ile ad iu»**l- 

cniamo) quale uà la maniera 9 che ci <» • 
ha k natura fteffa indicato per de- 
fcrivere una figura fimile ad un'al- 
tra. Rapprefèntiamoci uno^ che di- 
fegna 9 e vuole Così di grande in pio 
colo Copiare una figura . 

Primieramente prendendo ah per 
rappreientare la bafe AB della figu- 
ra A6CDE 9 che ha da copiare^ piega 
egli su ai i lati ae^eic nella mede- 
fima maniera 9 che AE^ e BC fono 
piegati fbpra AB 9 oiIèrvando9 che 
le lunghezze ài ae%^hc fieno a quel- 
le di ^^t come le lunghezze AE^ e 
BG fona alla lunghezza AB i cbè a 
dire 9 che k per eèmpio À£ è la me- 

D 4 tà 



J6 ELEMÉNTI 

tà di AB) fa pure de metà di ^j e 
nel modo medefìmo determina la lun* 
ghezza di he relativamente a 6C . 
Secondariamente, dopo aver cosi 
determinati i punti e-ttc^ e' tira due 
linee cdt e ed-» che piega fbpra ed-, e 
(opra cbt nella medefìma maniera ^ 
che ED , e CD fono piegate foprà 
E A 9 e fbpra GB 9 e prolungando que- 
fte linee fino > eh* effe fi rincontrane! 
in d-, e* finifce la fua figura abcde. > 

X X X V I L 

Ora fé uno confiderà quefla co? 
ftruzione , vedrà , che ella non è ap 
poggiata, che full* egualità , eh' è tra 
gli angoli E, A, B , C, e e-, (J, h ci 
e fuUa proporzionalità de' lati EA» 
AB, BC co'lati^^, j^, ^ri e cosi 
^ trova la figura compita, fènzaché 
fi fia prefb l'angolo v/, eguale all'an- 
golo ID, ed ì\m cd\ «•</ proporzioj 

- naii 
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riali a* lati ED, CD : Queftà' Con- 
fiderazionc potrebbe fere al primo 
temere ^ che l'angolo d non fòffe ia 
effetto eguale all'angolo D « ed i la-p 
ti eii , ed non foflero proporzionali 
a' lati ED* CD* e confèguen temen- 
te la figura ^^c^f non fì troyaflè ilmir 
le perfettamente alla figura ABC DE: 
ma quello dubbio può ben toflo di{^ 
fìparlo r efperien^ta ; oltreché per po- 
co 9 che uno ufi di attenzione, fi ac-. 
corge, che dall' egualità refpettiva 
de' quattro angoli E , A , B , C , e e, 
iti hi c^ e daUa proporzionalità dei 
tre lati EA , AB , BC v ed ea^ ah^ 
&, rifulta necelTari amente l'eguali- 
tà degli angoli D) d^ e la proporziona- 
lità de* lati ED, CD, ed; f^,c^. 
, Contuttociò pei" eftinguere ogni 
fofpetto , facciamo vedere , che tut- 
le le condizioni 9 che domanda; la fi- 

mili- 
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militudine delle figure, fono necef- 
fariamente dipendenti V une dall'ai* 
tre ) ii che ci farà facile di fare « th* 
minando li triangoli , che fono fìgu* 
re le più (empiici « e che devono af* 

^ folutamente entrare nella compofh 
zione delle altre .* e quello efame d 
condurrà a tutte le proprietà, e a 
tutti gli ufi delle figure limili . 

XXXVIII. 
pta. HI. e iv. Supponghiamo , che fuUa bafe é 

Se due •«60. (J coftrui(ca il triangolo ai>c, non pren* 

li di un trian* ^, O ' r 

solo fono e. dcndo , chc ffli angioli cah , cl>a ug^* 

gaall a dne „ ,, i • ,«^ « S ^-it» i i • 

angoli dinn'h awi anfi[oli CAB, CBA del tnan- 

«Itro tciango- »..r>^ •• \ 

lo , il urzo goio ABC , primieramente e certo » 
no ftr*à ugual chc ìi terzo angolo acè (ara uguale 
dtulitro'!"" al ter2o angolo ACB . 

Perchè fia cdlocato il triangolo 
ah e fui triangolo A B C in moàoi 
che 1 ptMito a u trovi fui punto A t 
ah sii AB 9 oc sh AC , egli è chiaro» 

che 
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che rifarà parallelo aCB.Imperoccbè 
prolungato il tato eh « non potrà que- 
&o ineontrard nel lato GB? che non 
pendano le due linee ioeguaLnente 
su AB 9 6 per coniegtienza , che gli 
angoli cha i e GB A fieno ineguali, ciò» 
che è contro la fuppolizione fatta . 

Siccome dall' ugualità degli ango- 
li chdy GB A ne fcgue, che le linee 
c^iGB fieno parallele^ così dal paralle- 
lifmo di quelle linee ne feguirà > che 
gli angoli ach , AG8 faranno ugua« 
li } quet» che C\ doveva provare • 

t(v JL /L i Jv» 

Facciamo ora vedere, che i lati Doetru«io- 

./• T • » 1 • fi 11, che hanno \ 

cornipondenti ne due tnani?oli acbt « rifp«tw* 

»/-iV, • |. 1 • j /• . angoli uguali, 

e ACd , 1 quali hanno i medeiimi avranno a.<- 

_ I* /• > !• COM i lati 

angoli, tono proporzionali. p.oporzionaii. 

Per fiffar rimmaginazione,fuppon« 
ghiamo , che (Z^ fia la metà di AB , 

hifognerà t che noi proviamo , che 

così 
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così pure ac farà la metà di AC 9 1 
bc la metà di BC . Avendo acb-, fe- 
condo l'Articolo precedente» la po- 
fìzione di Kcb 9 fé uno tira cg parala 
lek ad AB 9 è chiaro, che quella li* 
nea farà uguale a ^ B , ovvero ad A^> 
e che g B farà pure uguale a eh) ora 
come gli angoli e gQ^ tC e g fono 
evidentemente uguali agli angoli f^A 
e e A 3 9 il triangolo G cg farà ugua^ 
le al triangolo e Kb ( Artic. xxx.)» 
dunque fi avrà Ce uguale ad A ci C 
C^ uguale a e 3 9 ovvero a ^ B . JDun^ 
que A e 9 ovvero ac farà la. metà di 
AC9 tcb la metà di GB. 
Fio.m-ev Se ab foffe la terza 9 o quar ripar- 
te , o qualfifia altra di AB 9 e' fareb* 
be egualmente facile di dìmoftrarei 
che ac pure farebbe il medefimo nu- 
mero di volte contenuta in A C 9 ^ 
eh in.CB . Perchè da' punti di divi-* 
. . * fione 
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fiòne'^i y*» della baie AB J tirando 
hc^/b &c. parallele a fiC, (I potrà 
porre lungo di AC tre , quattro &c. 
triangoli Ach^ chg, hQi &a eguali 
al triangolo ach • 

Che fé <ié in luogo di effere conte-* 
nuta efattamente in un certo numero 
di volte in AB 9 non vi foflè conte-; 
nuta , che con qualche frazione r cor. 
me per efempio due volte , e mezza; 
fi proverà <, die oc farà cosi contenUr 
ta due volte, e mezza in AC, t ho 
due volte , e mezza in BC . 

Perchè, dopo che per mezzo del-^ 
le parallele b e yfb , £1 avrà colloca-r 
to lungo di AC , i due triangoli Kcb^ 
chgy uguali ad acb^ vi rimarrebbe-*, 
tra le due parallele bfy e CB , cornei 
collocare un triangolo Chi , i lati del 
quale farebbero la metà . de' lati dì 
ckb ; ciò, che è evidente 5 poiché pei? 

quel- 



/ » 



'• » 
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quello > che fi è ft^pofto y /B fareb- 
be la inetà di Kb'» e la bxTe hi òA 
triangolo C^' fiircbbe uguale a/B» 
a cagioae delle parallde b/y C&. 
Dunque in generale , quando duo 
triangoli ABC ^ aie banoo i medefì* 
mi angoli , quelli triangoli y cbe fi 
chiamano triangoli fimili « hanno i 
loro lati proporzionali > o quel? clic 
torna al medefimO) i lati AB 9 BC, 
AC d* uno di quefti triangoli ABC 
Contengono 11 medefimo numero di 
parti P> che i lati tw&> hc^ oc dell'ai» 
tio triangolo aòc contengono di pai^* 
ti'^ i eiTcndo P il picde> la canna ic.» 
in generale la (cala 9 colia^ 
quale ABC è ftatodcfcritto,e/>quel' 

k r che fi è adoprata coftruendo ah 

^ C)aUa propofizionc , che noi ab- 
biamo dimoflrato, fi tira naturai* 

roente 
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mente la foluzione di un problema 

fpeifo utile nella pratica » 

Si dimanda, die una linea ila di« '^'«''«i»* 

./» , 11»» ■■* ''■«• '" 

viia lii un numero dato di parti ugua« q»**** p*rti 

li . Quefto fi potrebbe veramente^ X* . 
ottenere a cafb , col provare , e ri- 
provare tante volte , finché uno ^'im* 
batteflè nella giufia mifura : ma non 
mar fi avrebbe con quella certezza « 
con cui' b dà la precifion Geometrica^ 

Supponghiamo per efèmpb 9 die f i«* ^' 
a abbia a dividere AB in tre parti 
uguali 'y fi cominda col tirare una lt« 
nea indefinita AC , che ^cia un'an* 
gdo qualunque con AB « e fi pigia- 
no su quella linea tre parti uguali 
kcrc brbCy con una apertura di 
coaipa^Q prcfa ad arbitrio» indi fi 
tira CSSr, e medefimamente le parai* 
^Icchrh/^ (fuefia linea . Goal AB^ * 
divifa a* punti 3 , e / fi trova divifa 

in 



* 
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in tré parti uguali , ciò 9 che è chia' 
ro per l'Articob precedente . 

X L I. 

j5m imi Se fi volefle dividere una linea in 

IZTlurVH "^ t^ numero di parti 9 che abbia 

coma fi trovi- ^jg' j^^i ^ comc due, e mezxo 9 tre , e 

Eie. VI. ujj quarto &c. 9 ovvero fé uno fi prò* 

poneflè in generale di dividere la ìk 

nea AB a un punto 3, in maniera 9 

che AB fia ad Ah 9 come' la linea NO 

alla linea MQ^9 H vede fubito» che 

la fbluzioné del problema dipende*' 

rebbe dall'Articolo xxxix. 9 cioè» 

che bifbgncrebbe tirare per A una 

retta qualunque j prendere isù quefta 

A e 9 ed AC- uguali a MQ9 ed a NO» 

ed infieme tirare c3 parallela a CB- ea 

allora il punto è farà il punto cercato. 

I Geometri enunciano quello prò* 
bléma così 5 trovare una linea quarta 
proporzionale a tre linee NO 9 MQ» 
AB. • XLII. 
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X L I L 

Egli è evidente, che due triango- F««.vii.vni. 
li ilmilì ABC aòc avranno non fola-* Le «itez» 

• I • • • f. d«' triangoli 

mente i loro lati proporzionali y ma amm tono 
che le perpendicolari CF, e cy, che»- loroua, 
fi caleranno dalla fommità C , e ful> 
le bafi AB 9 ai> feguiranno ancora le 
proporzioni de' )ati : ciò , che è sì fa« 
Cile a dimoilrare per ciò» che fi è 
detto 9 che non dobbiamo qui pun- 
to fermarci , 

XLIIL 
Quanto alle aree de* triangoli fh^ 
mili ABC 9 aèc^ fi vede, che. quella 
del primo conterrà altrettanti qua- 
drati X fatti fulla mifura P, quanti 
quadrati x Tarca del fecondo, fatti 
fulla mifura p . Perchè , ficcome per 
r Articolo precedente, CF, ed AB 
avranno altrettante parti P, che f^ 
ed ab parti p j la metà del prodotto 

E di 
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di CF per AB » mifura di ABC (Ar« 
tic. xiv.) darà il medefimo numero, 
che quello 9 che rifulterà dalla met^ 
del prodotto c/pera^ mifura dio^con 
quella differenza* che CF* ed AB cofir 
tandofi pervia di parti P, il Ipr pro- 
dotto fi conterrà per mezzo de'qua- 
drati X: dovechc e/*, ed ^ ^9 che fi 
contano in parti ^ , daranno un pro^ 
dotto 9 che fi conterà in quadrai^ x. 

X LI V. • 

* » 

Quello , che abbiamo detto full^ 

mifura de' triangoli fimilif ferve di 

prova ad una propofizione * che ne* 

gli Elementi di Geometrìa Ci fuol prò* 

truVeln'?. porre, cosi. I triangoli fimili ABG» 

m.ufono.eo.^ fono tHi loro» comc i qua^drati 

me li quadra- n-r^r^ » 1 t f _JL* 

t. de' lui 0- ABDE y aoae de loro lati omobg^h 

ocorrifpondenti AB) <7^. 

La dimoftrazione dell* Artìcolo ptc* 

ceden- 
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cedente òonduce a quefla confèguen- 
za. Perchè il quadrato ABDE qp^r 
tenendo altrettanti quadrati X , quan* 
ti quadrati x conticene il quadrato 
tf^^^} egli è evidente 9 che i duenu- 
tóeri de* quadrati X > che efprimono 
il raji^rto dei triangolo ABC al qua- 
drato ABDE , fono i mcdefimi « che 
i numeri de' quadrati Xt che danno 
il rapporto del tifiangolo abe al qua. 
drato ahde , o quel t che torna al me- 
defimo, che il triangolo ABC e ài 
quadrato ABDE » come il triango* 
lo abc al quadrato abde. 

Di là ne fegue « che fé per cièm* 
pio il lato AB era doppio del lato ab^ 
il triangolo ACB farà quadruplo del 
triangolo acb : e che fc AB era triplo 
di ab ♦ il triangolo ACB farà nove 




ma Tayola 
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al> 9 che il quadrato ABDE non fià 
quadruplo del quadrato abde^c. 

X LV. 
S«J«i Ora per paffare da' triangoli alle 
• altre figure j fupponghiamo , che a 
ciafcuno de' triangoli (Imili ABD* 

deiiJ'Ture ^^^ ^ conglungano due altri trian-^ 
fimiiiric.v..croli ADE, e BDC, ade-i e bdcyVi 

te d« quelle O . . ^ .,. n« 1 • i 

detti«neoii,clue pnmi limili a quelti altri due 5 
(ì vedrà 9 che nelle figure totali 
ABCDE , abcde . 

1. Gli angoli A, B, C,.D, E, 
faranno i medefimi 9 che gli angoli 
a^ ht C'fdj €'y ciò'9 che è manifèiloj 
perchè gli uni 9 e gli altri faranno 
o angoli corrifpondenti de' triangoli 
limili 9 o angoli compofli da quelli 
angoli corriQ)ondenti • 

2. Si vedrai che la relazione dei 
lati omologhi 9 o corrifpondenti DE > 
de.BCy k&c. nelle figure ABCDE, 

aòcde 
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> 

ahcde farà neceflàriamente la mede(i< 
ma, cioè 9 che fèvper.efempio, P 
enrra un tal determinato numerò idi 
volte nella baie. AB, e. ^ quella me- 
defimo numero di volte m ab^.^i 
e p entreranno le volte medefime 
ne'due lati omologhi qualunque DE, 
e i/(^ . Perchè per la fimilttudine dei 
triangoli ABD^ ahd la quantità: di 
P, die conterrà AD, farà uguale 
alla quantità di p contenuta in a d^ 
e ^ riguardando quelli lati , come le 
bafi de' triangoli fìmili ADE i ade^ 
il numerò delle parti P , che entra*^ 
no in DE, farà il medefinio > che del^ 
' le parti p contenute nel lato Vi? .1 
' 3, Sì vedrà ancora , che £& nelle 
due ligure vi fi tira delle linee t jche 
fieno cbrrìfponden ti ', come CE 1 c^^ 
eie perpendicolari DF, ^y&c, que- 
lle linee^facatino/fcmpte tràloTò ijel- 

E 5 ' H 



NriM 



; delle figure fimili » fi può ridurre a 

*»'^««' ;^^^« quefto folo , ed unico princìpio j.cbc 
ft» «*'«»•[» le figure fimili non fono diiferenti 
«• • tra loro 9 che fecondo la fcala » .su 
cui fono (late fatte.. . 

A.'» Imi JL* J\^9 > . 

' Ora per meglio vedere V ufo 9 che 

fi deve ^re de^triangoli .fimili , e del- 
le, riduzioni 9 per aver la mifura dei 
terreni , fu'qualt non fi potrebbe co- 
modamente operare 9 figuriam^i > 
T4T61AV. che ABCDEF rapprefenti il recinto 

di un parco 9 di uno ftagno&c., del 
quale fi. vogHa determinare la Itefa. 
Primieramente d mifurerà uno desia- 
ti della figura^ per èfempio^FEt e fi 
vedrà, quanta avrà quefio lato ii can« 
•ne 9 o di pertiche &c. i e prendendo 9 
che fcala uno vorrà 9 Ci tirerà su un 
cantone 9 o' carta lina linea y^ ugua- ^ 
le' a tante parti della^ fcala :^ quante 

pcrti- 
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pertiche» o canne conterrà FÉ > poi . . 
facendo gli angoli def^ dfe uguali 
agli angoli D£F 9 DF£ , fi avrà il 
triangolo edft nel quale H calerà e g 
perpendicolare- su ///. Fatto cii, e 
miCurate per mezzo della fcala l<&^ 
linee ^9 ed egyfi conchiuderà 9 che 
quante parti conterranno quefìe li- 
nee , altrettante pertiche 9 o canne <Scc. 
conterranno DF 9 ed EG . Cosi mol- 
tiplicando DF per la metà di EG, fi 
avrà il valore del triangolo E DF 5 e 
mifiirando nel!' ifteilk maniera gli al- 
iti triangoli DCF , BCF 9 ABF 9 fi 
troverà determinata^ V intera area-^ 
della figura • : 

Accade fpeflb nella pratica 9 che „,„„„ a^ 
tifogna mifurare la diftanza di un "£;" j, „';; 
luogo F 9 dentro la quale o vi è qual- 
che altro luogo 1^ Q. qu^ilqhe oftapolo 

. , icnpe- 



* ^ ^ laogo ingc« 

celTibilf • 



^*^«> . 
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impédiice, che ùoù vi fi poHa la per- 
(bna accollare : nuovo problema ., ma 
del quale già abbiamo dato anticipa» 
tamente la (bluzione nell' Articolo 
precedente . Perchè non avendoli 
per mifurare DF bifogno d' altro , 
che della fimilitudine de* triangoli 
ife/t e DEFj egli è chiaro» che fé 
uno mifura una qualunque bafeEF^ 
e che da' punti F, ed E fj pofla ave* 
re il punto Di il problema iarà rifolu* 
to 5 cioè a dire , fi avrà la diftanza FEX 

L I. 
Fic.iir. L*u{b» che fi può fare degl' iftru* 

menti particolari , come lAc^ di cui 
io ho gik parlato ( Artìc. xxvii i.) 
compollo di due' regoli uniti al pun- 
to A , intornò al quale girano libe- 
ramente , foggiace fpeflò » e facilmcni 
te a degli sbagli. Ora F apertura^ 
<leÌrangolo fi altererà nel traQ^ortar- 

fi> 
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fì ; ora la iòrma » che uno è obbÌÌ^ 
gato di dare all' iftrumento per fàch 
liearoe 1* uCot impedirà 9 ^he non poi^ 
ùl venire applicata ibi piano 9 ove 
dovrà farti la riduzione • 

Aggiùngiamo a quello « che ci a« 
Idiedun' angolo nuovo 6 AC , che iti, 
quella maniera (I prende, richiede « 
che n trafporti di nuovo V illrumen- 
to fulla carta 9 e V unica via y che c'è, 
per paragonare tra loro due angoli 9 
è di pofare l'uno fopra l'altro, fen* 
za che per quello mezzo Ci poffk aver 
giallamente il loro rapporto, olalo^ 
ro grandezza allbluta • , 

L I I. 
Dunque era neceflàrio di cercare 
una mifura fìilà per gli angoli , co- 
me già v'era per mifurar le lunghez- 
ze: e quella fu facile a trovarfi. Per^ 
che fecendo rcftarefifTo Mt^H fi ap- ^.^ ,y 

ph'chi 
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plichi il lato At9 ed infkme (I faccia 
quello girare intorno ad A: è chia- 
ro 9 che Te il pone ' ali* eftremita e del 
lato mobile Ac o una penna» o uno 
ilile» in maniera da render fenfìbile 
la traccia del punto e 3 quefta trac- 
cia , che formerà un* arco di circolo» 
darà Tefatta mifura dell' angolo » per 
cialcuna apertura particolare deMa-* 
ii"e/S!^^ A3, A^: cioè a dire, che a caùfa 
r.itrco «« deU* uniformità della curvatura del 

circolo conc^ , ^ 'n ì \ n* » 

pr.fo tra foci Circolo, fuccedera neceuanamente , 
che a un' apertura dupla , tripla , 
quadrupla di e Ab rifponderà un'ar- 
co duplo, triplo, quadruplo di r^. \ 

r hi II. 

' Supponendo dunque, che la clr- 

_ conferenza hcdfgy defcritta daUa^ 

rivoluzione intera del punto -ic , fia 

diyifa in un numero qualunque di 

y parti uguali) il numero delle parti 

conte- 
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contenute dairarco, che comprendo- 
nolelinee A e, ed A h > mifurcrà efat- 
tamente I-apertura di quefie linee « o 
l'angolo cÀòr ch'effe formano . 

1 Geometri fon convenuti di dir ua^ioi 
vidcrc il circolo in 3 60. parti , che fi ^^S j" ^^l: 
chiamano gradi ^ ciafcun grado iii 60. SifMuU' 
minuti 9 ciafcun minuto in 60. fecon- 
di &c. Così un angolo òAc 9 per efem- 
pio 9 farà di 70. gradi 920. minuti 9 fé 
Tarco èc 9 che gli fervirà dì mifura > 
comprenderà 70. delle 360. parti del 
circolo 9 e di più 20. fefFantefime par- 
ti di un grado . 

L I V. 

Di là ne fegue,che un angolo CAB *'^«- v- 
di 90» gradi 9 chiamato comune- ^'j,^«°Jjj«j 
mente angolo retto 9 è quello, di cui J^,;^^' '^'i 
i lati AC 9 e AB comprendono BC un ^^'^i^^^^\ 
quarto della circonferenza 9 e fono 

perpendicolari Tuno all'altro . - 

Si 
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lUnoK. .- Si chiama angofo acuto- ogói ango* 
r^^-^;:;; io, che fw più pìccdo di ttti angolo 
•^'"*"* retto* cioè miaore di 90. g«idi . Tali 
fono gli angoli CAB 9 ^AG» E AG. 

un'anfioio Al contiarìo d chìaoia at^plo ottu- 
eTeTm<Mii^fo quello, chehapiù^dì p(». gradi t 

re del rea» t t" *, u ^ 

comcFAo. 

L VII 

Lt fomm.. Egli è evidente , chewtti gli ango<^ 

f/tfid«iuroe'ii, coinè GAF> FAE> E AC, CAov 
S* ni rétu'! che fi poffono fare dalla m^defima 
u 'meifimo pirtc fu uoa rc^ta GB» e che hanno 
jSrTstilmedeGmo vertice A, prefi infime 
•"*■ fooo^guali a 1 80. grs^di , ovvero a 

due angoli retti , mifurati d^Ua metà 

della circonferenza . 

L V II I. 

n«.vif. Coslpurclafommadituttigliàn* 

Jrr f "c"r; ^ou e af> fab, bac , cAa dae, 

(a- che 
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qhe fi poflbno fare intorno ad un ptìn- 'TI^^bIìÌ 
toA) che ferve loro di vertice co«^;7„.£*J 
raune , è uguale a 3 <5p. gradi 9 ovve^ J*",'^; ^*"^ 
ro a quattro angoli retti roifurati dal* 
la circoq&renza intera BCDEF . 

L I X. 
Dopo aver trovato, ch^ gli ango. 

li hanno le parti del circolo per milu* 
ra 9 vediamo , come quella mifura fi 
prende ,pervedei% «quanti gradi con? 
tiene un'angolo* che fì ha da mifurare* 

Siadopra un iilrumentoì , che fi Pte-vni, 
chiama (èmicircolo* Queft'iilrumen- 
to è compoilo di due righe £AC » 

DAB, d*egual lunghezza t che fi inr 
crociano in A 9 e che hanno nelle loro 

eUremità alcuni traguardi ; una di 

quelle righe £Cè mobile intorno ad 

A , e Taltra DBè iiifa 9 e ferve ài dta« 

metro al ièmicircolo DC5 divifo in 

1 80. gradisce* 

Vo. 
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Volendoli fapere Tangolo, che for- 
mano due linee rette tirate dal luogo, 
dove uno è, a due oggetti, qualunque 
F , G 5 fi mette la riga fifla DAB fri 
maniera , che Tocchio pollo in D * 
veda uno de' due oggetti per i tra- 
guardi D 9 e B : nel medefìmo tempo, 
fènza muovere l'iflru mento, (i gira 
l*altra riga mobile , fino che Tocchio 
collocato in £, vede Taltro oggetto 
G per i traguardi E, e C j ed allora 
la riga mobile moftra fui fèmicircolo 
divifb in gradi , il numero de' gradi ,- 
minuti &c., che contiene l'angolo prò- 
pofto G AF . 

L X. 
«" «emJI.r ^e uno vuol fare filila carta un an- 
fm»' "nat EP^^ ^^ "" nùmero determinato di gra- 
nero deut- Ji fi adoora uu iftrtimento K , divi- 

minato "'#••" i< /•! 

«r*di . Ib m 1 8 o. gradi , potando il centro A 

filila punta dell'angolo, che (ì vuol 

fé- 
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regnare , e la litiea AB filila linea AG» 
che fi prende per un de* Iati dall' an- 
golo, fi nota il punto C 9 che corri- 
fponde al numero de' gradi 9 che Q 
vuol dare all'angolo propofto 5 poi- 
ché per quefto punto ^ e pel centro 
A tirando la linea AGO 9 fi avrà l'an* 
gelo OAG 9 che contiene il numero 
richiedo de' gradi • 

L X I. 

Supponghiamo ora , che avendo T^retA vi. 
prefb una baie FG fuUa carta 9 fi vo- ft». i • it- 
glia fare su quella bafè un triangolo 
FGH fìmile al triangolo ABG prefb 
su un terreno 9 fi metterà in ufo il fé- " 
micircolo per fapere, quanti gradf 
contiene ciafcuno degli angoli CAB» 
CBA ve coll'altro iilrumento fi faran- 
no gli angoli HFG 9 e HGF refpettiva* 
mente uguali agli angoli CAB y e 
CBA: ed allora 9 perchè il punto H» 

F nel 
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nel quale (I unifcono i lati FH* e GU, 
£irà neceflariamentexon quella ope* 
razione determinato 9 e così pure l'an- 
golo FHG 9 fi avrà il triangolo FGH 
intieramente Umile al triangoloABC. 

L X I I. 
. Siccome importa moltiflìmo nel- 
la pratica, come abbiamo già det- 
to 9 che gli angoli fieno efattamen-* 
te mifurati 9 non bifogna contentar* 
fi di prenderli cogl* i frumenti an- 
cor più perfètti 9 bifbgna ancora tro^ 
vare il mezzo di verificai^e le loro mi- 
fure» per farne, fé è necefTario, la 
correzione. Or quello mezzo è fem- 
plice 9 é facile • Riprendiamo il trian- 
golo ABC • Si vede fubito , che la 
grandezza dell'angolo C deve rifui- 
tare da quella degli angoli A 9 e B . 
Perchè fecondo , che ix acarefceran- 
no» <) fi fminuiranno quelli angoli^ 

can- 
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cangierà ancx>r la pofìzione delle Ìi« 
nce AG» BC, e coofeguentemente«# 
r angolo C 9 che quelle lìnee fanno 
tra loro. Ora fé queft*angolo dipen* 
de dalla grandezza degli angoli A , e 
B , (l deve prefumere , che il nume- 
ro de' gradi » che contengono gli an« 
gdi A » e B > deve determinare il nu- 
mero de' gradi , che deve contenere 
l'angolo G 5 e cosi potrà fervire su, 
verificare le operazioni > che faran* 
no (late fatte per determinare gli an« 
goli A , e B 9 fé mifurando indeme 
l'angolo G, vi fi trova il numero 
d(' gradi ) che li convengono relaci* 
vamente alla grandezza degli ango^ 

li A, e B * . 

Per ^trovare, come dalla grandez- 
za degli angoUr A, e B» fi può ri* 
cavare quella dell' angolo G-, confi- 

deriamo quello 9 che avverrebbe a-^ 

Fa quei 
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quell'angolo 9 fé le linee AC, BC (ì 
Fio.m. avvicinaflèro , ovvero H fcoftaflèro 
L' una dall'altra . Supponghiamo per 
efempio, che BC girando intorno al 
punto B 9 fi fcoftaffe da AB per av- 
vicinarli a BE9 egli è chiaro, chCj 
mentre BC gira intorno , fangolo B 
continuamente va fèmpre più slarr 
gandofì ) ed al contrario l'angolo C 
più , £ più fi ferra , e diventa mino- 
re : quello , che potrebbe far prefu- 
mere , che in quello caio la diminu- 
zione dell' angolo C y folle uguale^ 
all' accrelcimento dell' angolo 5,6 
che così la fomma de' tre angoli A , 
B, C foffe fempre la medefima, in 
qualunque inclinazione delle linee^ 
•AC , BC 9 fopra la linea A£ • 

L X I I I. 
Fio.iv. - Ora quella induzione così prcfun* 
Laporta eoa fé la fu4 dlmoftrazione. 

Per- 
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Perchè tirando IT) , parallèla ad AC^ cu «ngon .i. 

/* i\ •• ^ f-f terni fono gli 

li vedrà primieramente 9 che gh an-^ >ngoH oppo. 
geli ACB9 e CBD9 chiamati alter- dl'uM pYru! 
ni , Ione uguali , ciò , che e eviden* »« nne. r». 
te , poiché le linee AC , e IB eflèn-^ S *<!«• J." 1^ 
do parallele » piegheranno egualmen* '"' * 
te SÙCBO9 e così r angolo IBO 9 fa* 
rà uguale air angolo ACB. Ma an-^ 
cora Tangolo IBO farà uguale all'an- 
gold CBD: perchè la linea IDnon 
piegherà più su CO da un lato 9 che Queat «n|(v 
dall'altro. Dunque Tangdo DBCiJ/^""»"* 
uguale air angolo IBO y farà uguale 
air angolo ACB fuo alterno . 

^ L X I V. 
Si vedrà in fecondo luogo 9 chci 
l'angolo CAE farà uguale all'ango* 
lo DBE 9 per caufa ^elle parallele^ 
GA, e db. Dunque li tre angoli 
del* triangolo potrebbero eflère meli 
il tutti accanto 9 ed uniti al puiito B* 

F 3 ed 
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ed allora fì vedrebbe « che li tre an^ 
goli DBE , CBD , e GB A , che fo- 
no uguali a* tre angoli CAB9 ACB9 
CBA 9 fono parimente uguali a due 
angoli retti (Art. lvi. ) e come tuCr 
to quello 9 che abbiamo detto 9 potrà 
nella medefima linaniera applicarfì a 
qualunque triangolo 9 farà uno flcu- 
ro di quella proprietà generale 9 che 
la (bmma de' tre angoli di un trian- 
«le^tteTgTù golo è collantemente la medefìma « 

Io T"^Ti e che è uguale a due retti 9 o quello» 
due .„,oi. ^j^g ^j^g j^ ^^ff^ , a 1 8 o. gradi . 

L X V. 

. Dunque per avere il valore del 
terzo angolo di un triangolo 9 quan- 
do uno ne avrà mifurati due 9 balle- 
rà fottrarre da tSo. gradi quel nu- 
mero di gradi 9 che i due angoli fan- 
no inflbme . Proprietà 9 che dà una 
maniera affai comoda di veriikar la 

mifu- 



retti 



DI GEOMETRIA. 87 

mifura degli angoli di un triangolo^ 
e dà cui ne caveremo un' infinità di 
altre utilità di mano in mano, che 
anderenlo innanzi . Noi qui ci con- 
tentiamo di tirare le confèguenzCL» 
più immediate . 

L X V I. 

Un triangolo non può avere più 
d'un angolo retto, e per più £>rte 
ragione non potrà aver più d' un'an* 
golo otcufb • . 

L X V I I. 

Se uno de* tre angoli di un trians* 
gelo è retto , la fomma de' due altri 
angoli è Tempre uguale a un retto. 

Quefte due propofizìoni fono co- 
si chiare, che non hanno biibgno di 
dimoil razione • 

L X V I I I. 

Se fi allunga uno de' lati del trian* a^rnTdì un 
golp ABC, per eièmpio, il lato AB, ugaXi'^dae 

* ^ '^ angoli intr-' 

opponi • ) 



F 4 i»an-""«°"'°""" 
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V angolo efierno CBE farà egli folo 
uguale a' due angoli interni oppoftì 
BGA , CAB . Perchè alFangolo CB A 
o fi aggiungano li due angoli BCA y 
e CAB 9 o r angolo CBE ^ la ibmma 
farà fèmpre uguale a i S o. gradi, cioè 
a due angoli retti (Art. lxiv. ) 

L X I X. 
»*s.vi Saputo uno -degli angoli di urL^ 

triangolo ifofcele ABC , fi fanno gli 
altri due • 
Uh tagoio Sc uuo fd, V angolo' al vertice A » 
ifLeie !!(!! {bttraendo il numero de' gradii che 

contiene qircflo, da i6o., iiiifura di 
tutti e tre gli angoli del triangolo , 
la metà della fomma , che .reflerà « 
farà la mifura di ciafcuno degli an« 
goli B9 C9 alla baifè ^ 

Se quello-, che fifa , è uno di quefli 
angoli B,C, il dop^ del fuo valore 
fottratto da 180. gradi daràTangolo 
al vertice A, . tXX. 



altri dne « 
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' Come un triangolo equilatero non °" "«»" *" 

\ I . t • 1 •/» /• 1 °" «ciangola 

e altro 9 che un triangolo iioicele , «wi'»!"» f- - 
al quale può ciafcuno de* fuoi lati <" ^«- «'•<" • 
fèrvir di bafè > ogni Tuo angolo è di 
60, gradi » un terzo di i8o. 

L X X I. 

Di dui fì ricava facilmente la^ Dercri«ien« 
aeicnzfone dell eiagono , o poiigo. 
00 di lèt lati) che noi abbiamo^ 
promeflb ( Art. xx i v. ) 

Perchè per trovare una linea 9 
che divide la circonferenza in fèi 
parti uguali 9 bifògna , che que- 
lla linea Ita la corda di un'arco 
4i (^o. gradir fella parte di i(5o. 
valore della intera circonferenza ^f«<».vi. 
Supponendo dunque 9 che quella^ 
còrda fia AB > e tirando dal cen- 
tro I alle eftremità A , e B , i rag-» 
gi AI ) e IB 9 1* angolo AIB far4 

di 
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di 6o. gradu e perchè i due la- 
ti A 1 9 e I B faranno uguali 9 il 
triangolo AIB farà ifofcele • Dun- 
que T angolo al vertice eflèndo di 
<5o. gradi > ciafcuno de' due altri 
angoli farà pure così di 60, gra« 
di) la metà di 120. Dunque (Ar- 
de. Lxx. ) il triangolo AIB farà 
equilatero» Dunque AB farà ugua^^ 
te al' raggio del circolò. Donde ns 
fègue, che per defcrivere un*efa? 
gono9 bada aprire il compaflò coti 
un' intervallo uguale al raggio 9 e 
quello applicare fei volte in giro 
alla circonferenza 9 ed iti quefto 
modo (1 avranno 1 fèi lati dell' e^ 
fagono • 

L X X I I. 
Defcritto i'efagono ABGDEF* 
fi defcriverà fàcilmente il dodeca- 
gono, cioè il poligono di dodici lati. 

Per 
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Per ciò fare, ù dividerà 1* arco ^ •«**»• 
AK09 ovvero 1 angolo AIB «l-, «« «i«|i' «f.- 
due parti uguali ^ ed AK corda >«i» «' «<>><'<> 
della metà dell'arco AKB , faràtóiio/'''' 
uno de' lati del dodecagono • 

L X X I I I. 

Per dividere V arco AKB iil- oivwere nn' 
idue archi uguali AK 9 e Ko 9 litogouiicaiii. 
opererà nella medefìma maniera , 
che fì opera per dividere la cor- 
da AB in due parti uguali 9 cioè 
che da' punti A 9 e B 9 come cen- 
tri 9 e con un' intervallo qualun- 
que 9 (ì deferi vono gli archi MLN9 
OLP 96 pel punto L fezione dei 
due archi 9 e pel centro 1 9 fi ti- 
ra la linea LI 9 la quale dividerà 
in due e l'arco AKB 9 e la cor* 

da AB • 

L X X I V. 

Seguendo il metodo preceden* 

te. 
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^?X«i te , c divìdendo 1* arco AK ìn^ 
di^M.,4e.ftc. jyg archi uguali, la corda di uno 

di quelli farà il lato, di un. poli-*- 
" gono di 24. lati. Così fi avranno 
i poligoni di 48. , p(5. , ip3. &c« 
lati . 

L X X V. 

riSr^tttl^ Per defcrivere un* ottogono 4 

"" • cioè un poligono di otto lati > (i 

comincierà dal fare un quadrato 

dentro il circolo • Quéfto fi ha ,coI 

tirare due diametri AIB , CIE ^ 

che £1 feghino ad angoli retti , e 

^col congiugnere le loro cftremità^ 

Fio. VII. tirando le linee AC , CB, B£ r 

AE. 

Perche per la regolarità del cir- 
colo » e per r egualità de* quattro 
angoli formati dalle perpendicolari 
AIB 9 CIÉ \ 1 quattro^ lati AG » 
CB 9 BE j E A 7 firanno necefla- 

ria^ 
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riamente uguali, e fi troveranno 
egualmente inclinati 1' uno verfo 
l'altro, ciò, che non può avve- 
nire , che nel quadrato . 

Defcritto il quadrato , col me- 
todo precedente fi dividerà ciafcun 
arco CKB , BLE &c. in due par< 
ti uguali : ciò che fatto, fi avrà 
!' ottogono . 

Se uno divide pure ciafcun' ar-,f,''^/°"j;; 
co CK, KB &c. , in a., in 4. ,<"i«i" 
■m 8. &c. parti uguali , fi avran- 
no i poligoni di 1(5. , 32,, 64. &c. 
lati . 
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Parte Seconda. 

Del metodo Geometrico di paragonare 

k figure rettilinee . 

E uno ha fatto attenzio- 
ne a quello , che abbia- 
mo detto per mòftra- 
re , come fi è arriva- 
to a mifurare i terre- 
ni, avrà ancora veduto, cbe.4e pofi- 
zioni delie linee tra loro ci fommi- 
niftra- 
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niftraho colè degne dì efière o(lèrva« 
te da fé medefime^indipendentemente 
dairutilità di quelle che ci pof&no eC- 
fere nella pratica^ e fi può prefumere, 
che queile appunto fofTero quelle , 
che impegnailèro i primi Geometri 
a portare più lontano le loro fcoper- 
te-, non ef&ndo folo il biibgnp) e la 
neceilltà , ma fovente la curiofita an- 
cora quella , la quale li fpinge a fare 
nuove , ed attente ricerche • 

Di più deve aver contribuito al 
progreflò della Geometria il gufto^ 
che fi ha naturalmente per quella.^ 
precificwie rigorofa , fenjsà la quak 
lo fpirìto non è mai fbddisfatto . 

E cosi allorché mifurando le fi- 
gure fi fono accorti , che in una in- 
finità de* cafi le fcale, edi fcmicir-* 
coli non davano , che valori approffi- 

laati delle linee , p degli angoli» han^ 

no 



^ I 
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no cercato metodi, che fuppliflero 
al difetto di queft' ìflromenti . 

Qui noi' riprenderemo a confide- 
rare le figure rettilinee 5 ma nelle.» 
operazioni , che &remo per rinveni- 
re i loro giudi rapporti » non ci Ter- 
viremo 9 che della riga , e <iel com- 
paflb . 

Spello accade 9 che bilbgna uni- 
re in una figura più figure a lei li- 
mili i o rifolvere una figura in al- 
tre figure della medefima fpecie5 ciò, 
che può farfi incominciando lopera- 
zione fu i rettangoli : poiché tutte le 
figure rettilinee non {bno , che aggre» 
gati di triangoli $ e ciafcun triango- 
io è la metà di tin rettangolo, che 
ha la medefima altezza , e la mede* 

fima ba(è • 

I 

• Per paragonare i rettangoli , bifo- 

gna 
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gna faper mutare un rettangolo qua« 
lunque in un' altro > che abbia la me« 
deflma fuperficie, ma una divtriku» 
altezza . Perchè quando due rettan- 
goli faranno mutati in due altri del- 
la medefima altezza , non differiran- 
no più che per le loro bafij il più 
grande farà quello > che avrà la ba- 
ie maggiore) e conterrà il più pic- 
colo nella maniera medefìma ^ che la 
fua bafe contiene quella del rettan- 
golo minore ^ ciò 9 che fuole propor- 
li così . Due rettangoli , che hanno go?r.uhÌllI 
la medefima altezza ♦ fono nella ra- mVXtf' 
gione medefima delle loro bafi • . Soi;^"ÌS;j: 

mt deli» loto 
II. 

■ 

Per aggiungere un rettangolo di 
quefli due all'altro y non bifbgna far 
altro f che porne uno a lato all'altro. 

G in.Q). 
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■• *-> 

II I. 

Così pure facilmente (i fbttrarra 
il più piccolo dal pili grande • 

£ per partire un rettangolo in un 
numero determinato di rettangole! 
uguali 9 balla dividere la fua bafe in: 
un egual numero di parti uguali , e; 
infìeme alzare delle perpendicolari 
SII i punti delle divifioni . 

V 

TAvQi. VII. ' ^'^^ ^^^ propofto di trasformare ii 
vtQ. 1. rettangolo ABGD in un'altro BFEG, 
.^form"/' che abbia la medefima fuperficie , e 
u7aT. Taltezza BF . Si avvertirà, che, efi; 
un«l«mdl*.^^"<^o il fuo valore il prodotto della 

altezza perla bafè , ^ neceflario , che 
il rettangolo cercato BFEG , Taltez- 
za del quale farà più grande di £^, 
abbia la fua baie più piccola^e BA^ 
doè , che , (è BE, per efempio, è dop» 
' - . .. pia 



trasfor 
un re 
I& ih 



ta 
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pia di BC , bifogna , che BG Jion 
fia, che la metà di AB . 
' Se BF è il triplo di BC , BG noa 
farà 9 che il terzo di AB . 

Si vedrà purè , che fé BF in luo- 
go di contenere BG efàttamente un 
numero di volte 9 lo contenga eoa 
frazione; come due volte> e un ter-» 
zo j il rettangolo BF£G non potrà 
eflère eguale al rettangolo B ACD , 
fé la bafè BG non è contenuta due 
volte 9 e un terzo dalla bafe AB . £ 
in geherak farà facile il vedere » 
che , affinchè due rettangoli ABGD» 
BFEG fieno eguali > bifogna , che 
le bafe BG di uno fia contenuta neL 
la ba(è AB dell'altro , come Taltez- 
za BC nell'altezza BF . 

£ nòti fi tratta pia duaique di al- 
tro, che di dividere la linea AB in 

maniera, che ABfiaaGB-, ^meBF 

G 2 aBC; 
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a BCj quel « che fi farà (i.PartAr- 
tic. XLi. ) tirando la linea FA* e 
dal punto dato C la parallela CG • 

VI. 



do di trtffor- • 
mirt onrtt 



Kecoiuio mo. Pcr Cangiare il rettangolo ABCD 
I in un' altro rettangolo fiFEG 9 che.» 
?;£:*<£: abbia un'altezza data BF, fi può 
twjii!"' ufare un metodo meno naturale del 

precedente 9 ma più comodo . Aven* 
do prolungato AD 9 fino a rincon- 
trare in I la retta FEI 9 tirata pel pun* 
to F parallelamente ad AB 9 fi tire- 
rà la diagonale BI 9 e pel punto O 9 
ove ella incontrerà il lato DC 9 fi 
tirerà GOE parallela a FB 9 ed i) 
rettangolo BFEG farà uguale al ret« 
tangolo ABGD. 

Per provarlo 9 ballerà di far ve- . 
dere 9 che levando da' rettangoli 
ABCD 9 BFEG la pane comune^ 

OCBG , 
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OCBG , il rettangolo ADCXj ugua- 
glierà il rettangolo EOCF. 

Ora fé uno fa attenzione alFugua- 
If tà de' due triangoli IBF 9 IBA , ve- 
drà > %he fbttraendo dà quefti trian- 
goli quantità uguali > ì refìdui faran- 
no uguali . Ma il triangolo I AB di- 
venterà il rettangolo ADOG, fk^ 
uno fottrae i tre triangoli IDO,OGB5 
Siccome il triangolo IBF diventerà 
il rettangolo EOCF, fottraendone.* 
i triangoli lEO, OBC, eguali a'duc 
primieri. Dunque i due rettangoli 
ADOG, EOCF refìdui de*due trian- 
goli faranno eguali tra loro cosi bene » 
come i rettangoli ABCD , BFEG • 

VII. 

Quefta feconda maniera di tras*- «1 
fermare un rettaneolo in un altro , t*. che re due 

, , V r 1 ««angoli fo« 

conferma il principio, che aveva la no egatn , i* 

. n n t- > ^ ^ bafe del prU 

pnma luppolto, e che avrà potuto «o è aiubaa 

* * * ' ^^ /"del fecondo . 

G 3 fem- co.' 



dinioQra 
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«Tel fwonl fcmbr aire non eflèrc appoggiato, che 
2i'".Ilr'" su una fempUoe induzione . 

Dall'egualità di due rettangoli 
ABCO, BFEG fi era conclufo,chd 
e' bifognava , che AB foflè sf BG v 
come BF a BC 9 ciò 9 che fi può orsi 
provare per l'Articolo precedente . 

Perchè eflèndo evidentemente fi-^ 
mili i triangoli I AB 9 e OGB t la ba^ 
fé AB del grande farà alla bafe GB 
del piccolo, come l'altezza lA all'ai-^ 
tezza OG y o come BF a BC a lorq 
uguali . Dunque AB farà a GB ^ 
come BF a BC, conforme al prin- 
cipio dell'Articolo V. 

Vili. 
Colla maniera medefima, colla 
quale Ci dimoflra, che dall' effet^^ 
eguali due rettangoli ABCD, BFEGì 
ne fegue , che l'altezza BF è all'al- 
tezza BC, come la bafe AB alla_» 

bafe 
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bafe BG , fi dimoftra pure , che , 
<^uando quattro linee BF, BG,AB, sedi,n«tr. 
BG fono tali, che la prima è alla • "LV ri;::! 
ièconda , come la terza alla quarta j «rz.""".il; 
il. rettangolo , che ha per altezza , ^^''foV: 
e per bafe la prima, e la quarta di™"^,^;^;; 
quefte linee , è uguale al rettango- 1\ ^^g"",^,^ 
lo 9 che ha per altezza , e per bafe f """' ''*"* 

_ * ^ * feconaa,e dal. 

la ieconda , e la terza . '* «"* • 

Quando quattro quantità, fono Q„,„ro ,«,„. 
come le linee predette BF , BC , ;:1r':;;r«; 
AB, BG, tali, che la prima è ^ìhtJ:ì::t: 
feconda, come la terza alla quarta , ^"'J""";,^ 
fi dice , che quefte quattro quantità 
fono in proporzione, o che forma- 
lo una proporzione . Cosi <5 , p , 1 8, 
27, fono in proporzione, perchè 6 
à contenuto tante volte in p, quan^ 
te 18 in 27. CqsÌ pure 15» 35, 75, 
125 (Scc. 
' . : ", G 4 XaLa 



mar« una 
proporzione •; 
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De' Quattro 
lermitti diu* 



La prima » e la quarta delle quat- 
SirS'-i'tro quantità di una proporzione fi 
tonochumT. chiamano termini eftremi^ o fcmpli- 
?H.m*.ni'«J cernente eflremi j la feconda , e la-^ 
di II fccon- (gj-^a ^\ chiamano termini medi » o 

do » Cu 11 rar* 

" • fempUcemente medi • 

Servendoli delle precedenti defi- 
nizioni 9 le propofizioni degli Arti- 
coli VII. 9 e vili. 9 ^\ proporranno cosìè 

X I. 

in «..prò. Dì quattro quantità pro^orzio- 
;Sr de" nali il prodotto degli eftremi è ugua- 
;;n.t.?;roì le ai prodotto de' medi . 

dotto de' me» 

" X IL 

seiiprodot- Se quattro quantità fono tali > 
mi i ugnale che il prodotto degli eftremi fia_» 
ìt'mlli, qae' uguale al prodotto de' medi 9 que- 

quattro terrai- ^-^ • \ i* 

formano ite quattro quantit«( laranno propor* 



«na |>rofor« 

xiuncui • 

XIII. Si 



zione . ziOnsJi • 



Ti- 



D I G £ O M E T R I A. ic^ 
XIII. 

Si devono ben notare gli Artico- 
li precedenti 9 perchè fono di gran^ 
diflimo ufo . Tra le altre cofè fé ne 
ricava la dimofbrazione della rega- 
la 9 che in Aritmetica fi fuol dire la 
regola del tre ^ Per dare un* idea di Qj,,aa, ^ ,j, 
quella regola » noi ne porgeremo J Ve/ié?**' 
un'eibmpio ; efièndo quella la mar 
niera più femplice di farfi inten- 
dere . 

Supponghiamo , che 24. lavora- 
tori abbiano fatto trenta canne di 
lavoro In un determinato tempo , 
fi dimanda 9 quanto ne faranno 64. 
lavoratori in un ten^po eguale . 

£' evidente, che per fclogliere il 
quelito biibgna trovare un numero » 
che fia a 64. nella ragione medefir ì 

ma 9 che ^o. è a 124. . Or fecondo 

quello 9 che abbiamo veduto 9 quello 

nu- 
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numero farà tale « che il fuo pro- 
dotto per- 24. uguaglierà il precot- 
to di 3 o. per 64. Ma il prodotto di 
30. per 64, è ip2o. Dunque il nu^- 
mero cercato farà quello > che mol* 
tiplicato per 24. darà 1920. Per po^ 
co j che uno abbia d*idea delle oper 
razioni dell'Aritmetica 9 facilmente 
fi accorgerà eflèr neceflàrio , che 
quello numero (la il quoziente della 
divilìone di ipao» per 24., cioè a 

dire 80. 
Qaaie fli u In gencralc per trovare il quarto 

maniera d» • i» • !• * 

trovare u t^rmmc di una proporzione , di cut 
ne"f ««rj^ò- fieno dati i tre primi , bifogna prea- 
Strprimi'. dere il prodotto del fecondo , e del 

terzo ) e dividere quefto prodotto 
pel primo termine della propor-« 

zione . 

■ > X I V. 

Un efempio così facile» come è 

quel- 



DI G E O METRI A. roj 

quello , che abbiamo fcelto 9 tìon 
darà forfè a divedere la neceffità del 
metodo precedente. Il (blo natura- 
le accorgimento può far trovare il 
numero cercato • Si vede , che 30* 
avanza 24, di un quarto 9 e che così 
bifogna , che il numero cercato a* 
vanzi pure di un quarto il 64, , q 
queflo dà 80. Ma vi è de'cafi , ne* 
quali più difficilmente -fi troverebbe 
la ragione , che hanno i due primi 
termini della proporzione . - 

Perefempio, fi cerca un quarto 
proporzionale a quelli tre numeri 

259. ■> 407. •» 483. 

" Per trovarlo fecondo jl metodo 

precedente , fi moltiplica 483. peC) 

407» » e ^\ divide 196581, , che 

h'è il prodotto per 3590 quello, che, 

<^à is9* » per quarto termine cer- 
cato. : 

In 
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In altra maniera non d farebbe 
potuto trovare quello termine » che 
a tallone . Si farebbe ben potuto tro- 
vare, per cfempio, che 148., ec- 
ceflb di 407. su a5P. contiene quat- 
tro fettime parti di 259. » e che co- 
sì era pur neceffariù dì aggiungere a 
4SJ. il numero ar<5« » c^ contiene 
quattro delle fue fettime parti. Ma 
la generalità , e ficurezza del me- 
todo precedente ci libera dall'im- 
barazzo del provare , e riprovare 
ciò , che ancora non balla in mol- 
ti cali • 

XV, 

Quando fi dovrà aggiungere due 
quadrati , Ci farà la loro addizione 
nella medefima maniera , che fi fe 
quella di due rettangoli : eflendo i 
quadrati rettangoli , che hanno V al- 
tezza uguale alla bafc • Si trasfor- 
merà 
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mera dunque uno de' quadrati il più 
pìccolo 9 per efèmpio9 in un rettan- 
golo, che abbia il lato del grande 
per altezza 9 e li due quadrati non 
faranno 9 che un rettangolo , Si po- 
trà pur dare l'altezza del piccolo 
quadrato a tutti due i ovvero un'al- 
tra altezza ad arbitrio: quello, che 
non fi può quali lafciar di fare , al* 
lorchc fi vuole cosi ridurre due qua- 
drati in uria figura , è » di fare un 
quadrato uguale a due altri : pro- 
blema 9 di cui (1 trova facilmente 
quella foluzione • 

X V I. ^ 
Supponghiamo 9 che. i due qua-*^°;^„;,„, 
drati ABGD , CBFE , de' quali fé ^'^ ^ 
ne vuol fare un folo quadrato 9 fie^* 
no uguali fra loro j è fàcile l'avver* 
tire 9 che fé uno tira le diagonali 

AC , e CF , i triangoli ABC » e 

CBF 
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CBt faranno infìeme il valore di un 
tiuadratók Dunque trafportando ìch 
jpra AF i due altri triangoli DCA , 
fc DEF , fi farà il quadrato ACFG , 
di cui il lato AC farà la diagonale 
del quadrato ABGD, e di cui la fu- 
perficie uguaglierà quella de'due_» 
quadrati propoft i : ciò , che non ha 
bifogno di dimoftrazione . 

XVI I. 
fio. VI. ' Supponghiamo ora , che (1 voglia 
F.reu«q»,.ferfe ^^ quadrato uguale alla fom- | 
f "dne**"jtri ^* dc'due quadfati difuguali ADG^, 

prefl iniieme. CFE/, O qUcl 9 chc C lo ftcflo , ChC 

uno voglia trasformare la figura__. 
ADFE^ in un quadrato . 

Seguitando il metodo prcceden» 
te , fi cercherà 9 fé è polfibìlc » di 
trovare nella linea DF qualche pun^ 
to H^ tale che 

• ^4 Tirando, le Uneie AH 9 e HE » 

e fa- 
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é facendo girare i triangoli ADH y 
EFH attorno i punti A , ed E , fin- 
che avendo le pofizioni Adh « E/è* 
quelli due triangoli fì coogiungano 
in h » 

... 3. Che i quattro Iati AH 9 HE , 
lÈ.ht hA (ieno eguali 9 e perpendioo* 
lari gli uni agli altri . . 

Or quello punto H fi troverà hctxtr 
da DH uguale al lato CF 9 ovvero 
EF . Perchè dall' eiTerfi fuppoil 
fgiiak DH a CF, ne fegue primie- 
iameote9che fé uno fa girare ADBJ 
atJxwrxio al fuo angolo A 9 dimodo-* 
che abbia k pofizione P^Jh 9 il punt 
to H arrivato in h 9 farà diftaote.^ 
dal punto C un' intervallo uguale 

a- DFv ■•••••< 

Da quello elTerfi fuppolli cgua^^ 
li DH 9 e CFf iie fegue accora , che 
HF farà uguale * DC^ c^ cosi il 

' . trian- 
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triangolo EFH girando attorno di 
E per prendere la pofizione E /)&, 
il punto H arriverà al medefimo pun- 
to h dittante da C un' intervallo ugua- 
le a DF. 

i Dunque la figura ADFE fd far* 
trasformata in una figura di quattro 
lati AHE h . Dunque non refta da 
vedere altro 9 fé non fé quelli quat- 
tro lati faranno uguali, e perpen- 
dicolari gli uni agli altri • 

Or r egualità di quelli quattro ]a« 
ti è evidente , poiché A^, edÀE> 
faranno le medefìme 9 AH , e HE « 
e r ugualità di queili due ultimi fi 
ricaverà da quello 9 che effendo DH 
uguale a CF , ovvero ad FÉ 9 i due 
triangoli ADH , HEF faranno iìmi« 
11, ed eguali. ' 

Rimane a vedere, fé i lati della 
figura AHEà formano angoli retti • 

Ffa- 
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E* facile raflìcurarfi di ciò» rifletè 
tencjo , che mentre H AD girava at- 
torno dì A, per arrivare in hhd^ 
era neceifario 9 che il lato AH facef^ 
iè il movimento medefìmO) che 1) 
Iato AD . Ora il lato AD fa un'an- 
golo retto DA ^9 diventando A ^. 
Dunque il lato AH farà pure un'an« 
golo retto H A^ 9 diventando Kb* 

Quanto agli altri angoli H9 £« 
;& , (1 vede evidentemente , che devo* 
no efTere retti . Perchè non farà pofl 
libile 9 che una figura 9 terminata d% 
quattro lati uguali , abbia un'ango** 
h retto 9 fenza che gli altri tre fac- 
ciano parimente angoli retti • 

XVII I. 

Se uno oflèrva 9 che li due qua- 
drati ADC^9 GFE/ fono fatti runo- 
ibpra AD lato medio del triangolo; 

ADH , r ^Uro su EF ugu^ile a DH^ 

H pic^ 
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piccolo lato del mèdefìmo triangolo 

AD Hi e che il quadrato AHE'^ 

uguale agli altri due è deferì tto fui 

hto maggiore AH y che fì nomina.» 

L'ipotenufa coitìun^fiente V ipotenufa del trian- 

lo^retungoi^ gòlo rcttaugolo 9 (1 fcorgerà toflo 

nauiore!"" quella fadìofa propHetà de^triango- 

E il quadra. H rettangoli 7 chc il quadrato dell'ipo^ 

lato è' uVa^ie tènufa è uguale alla foitima de* qua- 

de* qaadrTil dr^ti fatti SU gli altH due lati ^ 

fitti sii gli ti' ^ Y T Y 

tridae, ' Al A. 

FIO. V. e VI. Dunque allorché di due quadrate 
Didoveiiti.HDKLj ABGD fé ne vorrà faro.» 
ra"empretun folo, farà inutilc di metterli al 
Jiidrtó atn lato unó airaltro, e cU difcoraporlì < 
^'*"* • come s^-è fatto rìeirArt icolo xy ii . Ba* 
fiera di collocare i loro lati AD » DH 
in triodo , che facciano un' angolo 
fettO) è tirare la linea AH ; poiché 
allora quefk linea farà il lato del 
quadrato cercato ABI E . 
'- . - XX. Se 



piG.VII. 



i Uti cfi un 
ree- 
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XX. 

c Se uno dì due figure fimilÌFw. vm.. 
0AFGM, DHPON, ne voglia few "" 
re una terza uguale in fuperficie a 
tutte due ^ bafta porre le bafi AD,^**^*- 
HD di quelle figure su i due lati di se 

«n^angolo retto ADH, e l*ipotenu-|;'„*"«°'°x,r- 
fà AH del triangolo ADH farà la_^r" * ^•" 

t r 1 W r « « tre fi|u- 

baie delia figura cercata . « umin. u 

' Per vederne la ragione, {{ figuri- iw»»ft*u" 
no i quadrati ABCD, DHKL, *«« Vi*rc li! 
A H I E fatti fulle bafi delle tre figu^ *"" ' 
re fimili, (l vedrà fubito, per T Ar- 
ticolo XV 1 1 1 .vche il quadrato AHI£ 
varrà egli (òlo i due altri quadrati 
ABCD , DHKL . Ora le figure H-^ 
raili Còno tra loro, come i quadrati ■ 
de^ loro lati omologhi ( Part. ^ < . Ar-* 
tfcxivu.): Dunque tre quadrati 
ABCD, DHKL, AHIE avranno le: 

Ha mede- 
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mededme parti delle fìgureDAFGM 
DHPON, AHQjRiS. 

Donde farà facile il conchiudere 9 
che la figui^a AHQR.S farà uguale^ 
alle altre due . ^upponghiamo y per 
eièmpio 9 che ciafcuno di quefli qua^ 
drati fia la metà della figura, dentro 
la quale è comprefb 9 heifuno dubi- 
terà 9 che la figura AHQRS non (la 
eguale alle altre due 9 poiché la fua. 
metà fqla è uguale alla metà delle^ 
due figure DHPON , D AFGM . Il 
medefimo fuccederebbe , fé i qua- 
drati ABCD, DHKL9 AHIE foflè- 
ro due terzi 9 tre quarti &c. delle fi-: 
gure DAFGM9 DHPON9 AHQRS. 

XXL 

flgtt« "fimlìl Se uno vuole unire in una (bm- 

.-.nafoia.^^ tTC, quattro &c. figure f fimili V 

o quello 9 che è lo fleffoy tre 9 quat^ 

tre &c. qu»drati 9 il metodo farà fem- 

prc 
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pte il medeilmo . Se uno voldlè V pet 
efempio 9 aggiungerne tre , fi faccia 
un quadrato uguale a' due primi 5 e 
a quefto nuovo quadrato fì aggiun^ 
gerà il terzo 5 e così fi avrà un qua- 
<lrato uguale a tre quadrati propofti. 

XXII. ^ 

Da qui (i ricava) che fé uno vuol 
fare un quadrato cinque 9 fèi &c. vol- 
te più grande di un' altro > bada > 
che fegua il metodo precedente per 
rifolvere quello problema > ed 'ùjprQf 
blema inverfb 9 cioè di ^e un qua- 
drato 9 che ila la quinta 9 la fèlla &c* 
parte di un quadrato propoflo : ri-^ 
chiedendoli falò 9 che uno fi ricordi 
della maniera data per^ trovare una 
quarta proporzionale a tre lineò da* 
te. Nella terza Parte di quell'opera 
noi daremo un metodo più diretto 

Hi e più 
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c pili comodo per iciogliere quefta 
forte di problemi* 

X X I I L 

■ . » 

L'addizione delle figure iimili ci 
fbmminiftra una prova deciltva deU 
la neoefiità di abbandonare le icale, 
quando (i vòglia £ire l'operazioni 
di una maniera ^ che (I poflk rigo- 
rofamcnte dimoftrare. 

Supponghbmo^perefempio, che 
fi abbia a fare un quadrato doppio 
di uh' altro . Quelli 9 che non fa- 
pranno il metodo dato nell' Artico^ 
lo XV I o probabilmente fi atterranno 
alla feguente maniera . ? 

Oivideranno il lato di un qua^ 
drato dato in un gran numero di 
partii perefèmpio) in 100. Molti^ 
pacheranno i oq. per 100., e trove« 
ranno loooo. pel valore del qua-' 
^ e ^ dra- 
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drato) ciò) che i^rè. Hqooo, per 
valore di queUp» che Ci domanda ^ 
Ma dal valore di qij^ftQ non ne 
ricaveranno la maDÌera di deferi ver-» 
lo . E* neceflaria, che aihbiano il fiio 
lato efpreflb per wi numero 5 e ch^ m prodotto. 
quello numero fia tale,, ch^ mpìd? StJ, m2«! 

plicato per fé medeCmo, ciop a di- «'^"il'Seri; 
re, avendolo qyadratpi il pi^odolti^ JJÓ [\T,'«: 

dia 20000, dmqdiQue^ 

^ -"wwv*^'» fio Il^lnero , 

Or vano farebbe il cercare que- 
llo numero ,* di cui ci è bifbgno in 
una fcala 9 h parti dèlia quale fieno 

cent^fime dfl bto del quadrato da- 
to » Pcrqbè ,1 4 1 1 moUiplkato per fé 

medefimo darà ip^^io ^ i4*« da^ / 

rà ao t ^4, i « però quefti Aumeri (b- 

iw lemmi da qu^W» obe fi davreb* 
bé tx<>vsre* 

Potrebbe forfè uno darfla crede-^ 
re , che dividendo il latp.d^l qu^- 

H 4 drato 



\ 
\ 



« « 
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drato dato in piìi di loo. parti , tta- 
vera un numero determinato di que^ 
fie parti per un lato del quadrato , 
che (la doppio del prioio . Ma qua^^ 
lunque prova > che egli faccia, tro* 
vera Tempre di aver cercato indarno 
Lartdit^didue numeri) de* quali uno efpirima 
*"""'''""• illato, ovvero > per parlare col iin- 



il mimerò 

cita "l^'lfe' g^ggì^ ordinario, la radice di un 
JoJdMw. " quadrato doppio dell* altro^ 

X XIV. 

» • • . jt , • ' t 

à""„,!!T!r 'Di fatti fi dimoftra in Aritmeti^ 

è multiplo di . 

«n» •!!« , cà, che fe due numeri non fono molu 

quando lo ' 

c«mi«iie per tiplicati uno Dcr Fàltro j cioè, fé uno 

r«ppunto pm r ^ r ' ' 

volte . non contiene i altro un numero de- 
tèrmidato di volte, il quadrato del 
più grande non farà né |>ure multi- 
ì^b del quadrato del piò piccolo. Co- 
si ì pét efempio , s* noti potendoli 
dividere efattamente per 4. , il fuo 
«'' ' ■''- qua- 






.'-■ 



*» «•« 



( - 



4 
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. quadrato 25. i^oii potrà ne pure di- 
viderli per 1 6. quadr^ito di 4, 

Dunque it uno farà il quadrato 
d< due ni3meri ^ dei quale uno fìa più 
igrande dell'altro^ ma (la meno » -che 
1 doppiof avrà per quella operazio- 
ne due altri numeri 9 de' quali uno 
farà minore del quadruplo dell' al-^ 
tro V nla fenza poterne eilère né il 
dóppio 9 né il triplo^ Dunque {è uno 
divide il lato di un quadrato in qual 
humero di parti vorrà, il lato del 
quadrato duplo » che , fecondo quel- 
b y che fi è dimofirato peli' Artico-^ 
lóxvì. » farà la diagonale di quefto ! 

quadrato» non conterrà un numero 
divelto per l'apfiunto di quefte par- * 
ti: Ciò* che nel linguaggio Geóme- niaMdiun 

• /»!• l^'ll 11 quadrato, « U 

trico t li dice 9 on^ li; lato del qua^* faa di.gon«. 

"I l'/*-l* 1/** •■le fono in- 

arato 9 e la lua aiagonate tono in* commenf»r«. 



1 . » • • 




• «. bili. 

• .* • •• • -* , 



> r:/ 
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XX V. 

Si può di pili ofTeirvarei che vi 
ha una quantità di altre linee 9 che 
non hanno alcuna comqne mifura. 

Perche fé uno fcrive I0 due ferie 

la prima delle quali efprima i iiu- 
meri naturali , e l'altra i loro qua-» 
drati t lì vedrà % che come li numeh 
ri 9 che fono tra 4.* e P«9 tra i>. 9 1^ 
x6., tra .i<5L, e 25. &c, » ^^^ hanno- 
alcuna radice 5 così i lati di due qua- 
drati r de* quali l'uno fia o tripj[o « 
o quintuplo , o feftuplo &c. deirai-» 
tro,fono incommenfurabili tra loro • 

X X Y !.. 

Dall' eiTere alcune linef inconv- 
menfurabili rifpetto ^d altre linee « 
Ibrfe foipetterà qualcheduno delle^ 
fattezza delle prop9Ììzioni 9 di cui ci 
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^amo ferviti a provare la proporzioT 
nalità delie figure fìmili . Perchè 
paragonando quefte figure ( i. Parti. 
Art jExx I v.»e feg. ) noi abbiamo fem* 
pre fuppoflo una fcala^ che pofla 
egualmente fèrvire a mifurard tutte 
le loro parti : fuppofizione » che femo 
Ì>rerà ora dovere eilère limitata a 
caufa di queU che abbiamo detto . 
Bi fogna dunque, che noi ci rifac- 
ciamo filile noftre ileilè pedate , e 
che efanùniamo 9 fé le noÀre propOf 
fizioni per eflère vere, abbiamo bi-^ 
fogno di qualche modificazione . - 

XXVI L 
Cominciamo da quel , che fi è 
éetto neir Articolo xxxix. della pri« 
ma Parte, e vediamo, fé è efatta-^ 
mente vero, che li triangoli , co^. 
me aèc'i ABC^ gli angoli de* quali i 

fono^ gV iftéffi , abbiaoQ i loro feti 

prò- 
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proporzionali. SupponghiamO) per 
e(èmpio9 che eilèndo la bafe del pri- 
mo ab t quella del fecondo fìa uaa 
retta AB uguale alla diagonale di un 
quadrato 9 del quale ah fia il lato, e 
cerchiamo 9 fé in quefta fuppofizio- 
ne 9 la ragione di AC ad ac farà la 
medefìma, che quella di AB ad ah 
Ancorché 9 fecondo quello 9 che^ 
abbiamo veduto 9 per quanto graa* 
de9 che poflà efière il numero delle 
parti 9 che fi fuppongono arbitraria^ 
mente in ^ 9 AB non poiTa contene» 
re un numero per appunto dì que-> 
{le parti; contuttociò fadilmente uno 
fi accorgerà 9 che più queflo nume- 
ro farà grande 9 e più AB fi approf« 
fìmerà ad effere efattamente mifu^ 
rata dalle parti di ab . Supponghia- 
mo ^3 divifà in reo. parti 5 quello 9 

che AB conterrà di quefle parti 9 fi 

trove- 
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troverà tra 1 4 1 .9 e 142. ( Art jcx 1 1 1 .| 
Contentiamoci di 1 4 1.> e traicuria- 
niò il piccolo refiduo • £' chiaro 
( I* Part. Artic. xxxix.) che AG 
pure conterrà 141. di parti di oc. > 
V Supponghiamo <2^ divifà in 1 000^ 
partii quello ) che AB conterrà del-» 
le parti di aò 9 farà tra 1 4 1 4., e 1 4 1 5^ 
Prendiamo 1414.9 e trafcuriamo il 
rcfiduo. Sì troverà niedefimamente, 
die AG conterrà 1 414. di millefime 
parti di ac^ e che in generale AG 
conterrà Tempre altrettante parti di 
às con un refiduo » che AB conterrà 
diparti di a^ con unrefiduo. 

In oltre queèì refìdui, come noi 
abbiamo olTervato » faranno dall'una, 
e r altra parte tanto più piccoli , 
quanto il numero delle parti di aif 
ùrà grande. Dunque farà permef- 
fb di trafcurarla , fé unp s'immagi- 
na 
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Ila la divifìone di ah portata all' in-* 
finito^ . Dunque (I potrà dire allora, 
che il numero delle parti di àc , che 
contiene AC > farà uguale al numero 
delle parti di ^^ che conterrà AB , 
t che così AC farà ^àac^ come AB 

IXinque noi abbiamo rigorofà- 
mente dimoiVrato^ che allora quan- 
I tritneo» , do due triàngoli hanno li medefìmi 
mui*SinJ*"i angoli , hanno ancora i loro Iati pro^ 
irziotu"; porzionali , o abbiano i lati , o non^ 
ToTÙTtZ abbiano una comune mifura , 
incomraenfa^ La pfopofizione (i.Part,Art,xLv.) 

donde ^ è tirata la proporzbnalità 
delle linee i che (I corrifpondpno nel- 
le fìgure fìmilit fì giuftiHcherà nel 
modo medefimo , 

XXVI I I. 
Col mezzo di Umili ragionamen- 
ti fi vedrà > che le propofizionl /pie- 
gate 
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gate negli Articoli xli v, , . e xlvii. 
della pririaa Parte , nelle quali fi .è 
inoltrato , che le aree de* triangoli ^ 
e delle figure fimili hanno tra loro ^ ^^^^^ 
k proporzione n[iedefima , che i «"• • '»"» 
dùadrati de* lati omoloc[hi i (bno in '" » *"«« » 

1 /• " qutdratl de* 

generale lempre vere 5 ancora qUan* '<•"'«' omo. 

"-..,.*• « _ _* loghi. 



do i hti di quefte figure . fon^ in- 
commenfurabili • / . 

Prendiamo , per efemplo , Il trlati^ 
^oli fimili ABC , abc i de* quali noi 
Tupponghiamo le altezze incommfen- 
furabili colle loro bafi , Ih quello 
cafò , non vi fata alcun quadrato y 
per quanto (ìvl piccolo i che pofiàt 
fervlre ài mifura comune a quelli 
triaogeli, ed a' quadrati fatti fuUd 
k)ro bafi ^ cioè a dire , che le aree 
ahc , ed dhde far^aeflo iiKtoinmenfii- 
rabili tra la%-o , Gdsi coftie te aree 
ABG ^ tà ABDE 5 ma flon fari me? 

no 
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no vero 9 che il triangolo ABC (ìaj 
al quadrato ABDE , come il trian-^ 
golo abc 9 al quadrato ahde , j 

Di qucfto uno fi afficurerà ofIèrJ 
vando 9 che più le parti della fcala»j 
dì cui uno ^\ fervirà per mifurarei 
AB 9 e CK 9 faranno fuppoile piccoH 
le 9 e più uno fi avvicinerà ad aver» 
li numeri 9 che efprimano il rapr 
porto di ABC 9 ad ABDE . Dunque 
dividendo fempre la fcala del trian- 
golo abc nel medefimo numero di 
parti 9 e trafcurando i refidui 9 fi ve- 
drà 9 che i medefimi numeri fervi- 
ranno fempre ad efprimere il rap- 
pòrto del triangolo ABC al quadra- 
to ABDE 9 e quello del triangolo 
abc al quadrato abde , Che fé uno | 
porta col penfiero la divifione della ; 
fcala fino air infinito 9 i refidui di- 
venteranno affolutamente nulli 3 ^ 

li 
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fi potrà dire, die i numeri, i<]uali 
cfprimeranno il rapporto del trian- 
golo abc al quadrato ahde , efpri- 
meranno pure il rapporto del trian- 
goloABCal quadrato ABDE, e che 
così il triangolo abc farà al quadra- 
to ahde, come il triangolo ABC al 
quadrato ABDE . 

Il medefimo Cura di tutte le figu- 
gure fimili. 



ELE- 



IJ» 



ELEMENTI 

GEOMETRIA, 

Parte T.e r z a. 

Beila mifura delle figure circolari ■, 

e delle loro prop/ietà t 



Opo dì eflère arrivati a 
mifurare tutte le forti 
di figure rettilinee , han- 
no i tioftri antichi volu- 
to aver la maniera di determinare^ 
quelle ■, che finilcono in linea curve. 
Li terreni > ed in generale gli fpazj , 
• ;* de' qua- 
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d^' quali fi cerca la mifura, 4100 (b- 
no fèmpre terminati per linee rette. 

Speflò le figure curvilinee, e le«# 
figure mifte, cioè quelle, che fono 
terminate da linee rette , e da linee 
curve fi poflbno ridurre a figure tut- 
te rettilinee , come di già abbiamo 
detto . Perchè fé fi abbia a mifurare 
una figura tale, come ABCDEFG, ^^''«"vm. 
a potrà prendere il lato AD per una ^'*'*'' 
unione di due, di tre&c. lince ret- 
te , foftituendo perciò la linea FD 
dalla curva FEO , a avrà la figura 
rettilinea ABCDFG, la quale sì po- 
co difiTerlfce dalla figura mifta , che 
una iènza errore feafibik potrà pi-* 
gliarfi per r altra . ^ 

Si opererà dunque su quefte figu- 
re , feguendo i metodi precedenti . 
Ma i Geometri non rimarranno fb- 
disfatti di quella forte di operazio- 

la ni : 



w 

\ 
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ni : efli pon vogliono 9 che operazio- 
ni rigorofè. Di più vi farà cafo, nel 
quale la trasformazione di una fìgu* 
ra curvilinea, p miila in una fìgi 
tutta rettilinea richiedeva , che il 
fuo contorno (i divida in un così gran 
numero di parti ^ che il metodi co- 
mune riufcirà impraticabile • Cost. 
non deve uno curarli di feguirlo « (e 
fi debba mifurare uno fpazio > come 
Z (Fig. 7.)» ovvero T intiero circo- 
lo X ( Fig. 3 . ) • Bifognerà allora-^ 
prendere un' altra (Irada per trova- 
re la mifura di quella forte di fpaz|« 
Qui noi non parleremo 9 che di quel- 
li 9 il contorno de' quali contiene (ch 
• lo archi di circolo • 

.1. ' 

«16. III. Supponghiamo dunque 9 che s*al> 

bia a mifurare Tarea del circolo X. 
Si oflèrverà t che ifcrivendotli un pò- 

ligo- 



y 
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ligonò regolare BCDE &c;. più Iati 
avrà quello poligono « e piùfì approC 
fimcrà al circolo . Ora fi è veduto, 
che Tarea di quefta figura (i.Part. 
Artic. XX 1 1 . ) è uguale altrettante^ 
di volte al prodottò del lato BC , per 
la metà deirapotema AH 9 quanti ha 
di lati il poligono, o quello, che è 
r iftefib , che queft' area ha per mi* 
fura il prodotto del contorno intie* 
ro BCDE &c. per la metà deirapo- 
tema . Dunque , poiché andando fi- 
no air infinito, il numero de' lati del 
poligono , la fua area , il Tuo contorno, 
il filo apotema uguaglieranno Tarea^ unifitrtiiei 
il contorno, il raggio del cìrcolo,la mi- p/^'«„y.' 
fura del circolo farà il prodotto della LenVa'S": 
fua circonferenza per la metà del fuo "J2„*|'^ *•" 
raggio • li. 

Da quefio ne fegue , che la fiiper- m. iv. 
fiele di un circolo BCD è uguale a 

I j quel- 
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Jiió" tju't! quella di un triangolo ABL ^ del quai-; 
IcVun trito, j 1^ altezza fia il raggio AB ^ e la^ 
le rajtcxza è ^g^fg ^fla Tetta BL 9 eguale alla ar- 

Bgualealrag- «-^ 

gio . e la ba. conferenza . 

fé ttiM retta 

eguale allft T T T 

circonferenza ili» 

* 

E non (i tratta dunque » che di 
avere il raggio , e la circonferenza • 
In quanto al raggio è facile di mifu- 
rarlo : non così della circonferenza » 
Còntuttociò per averne la mifura » 
(1 può mettere attorno al circolo un 
filo 9 ciò , che in molte occafioni ba- 
ila per la pratica . 

Ma fin ad óra non fi è potuto ar- 
rivare a mifiirare geometricamente 
la circonferenza^ del circolo , cioè a»* 
dire , a mifiirare efattamente la ra- 
gione 9 che efTa ba al raggio . Si tro- 
va quefta ragione alle centomillefi- 
me, ed alle milUonefirae, e per ap- 

profìl- 
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piroflìmazione quanto uno Virole 9 fen« 
za che fi poflà però determinarla rì^ 
gorofàmente • 

I y. 

L* approflìmazione più (èniplice « 
che fi fia trovata, e quella di Archimer se mumi. 
de . Divifo il diametro in fette pun* loatl^Z 
ti 9 quello , che la circonferenza con* ll^^onLi^ 
tiene di quelle parti, ètra le 21 «, e "t^if'-Mto 
le aa. : e fi fa , che è più vicino allo p*«' • 
aa., che alle 21. 

Del reilo egli è chiaro 9 che (è fi 
fapefiè efattamente la ramone di una i^«cireo«. 
loia circonferenza al luo raggio, licirceu fon» 

jn ff 111* fi • tra loro>come 

laprebbe quella di tutte le altre cir* i lor? c*gsi . 
conferenze a' loro raggi > dovendo 
quefia ragione eifere la medefima in 
tutti i circoli : propofizione , la qua- 
le apparifce sì chiara, che non ha bi- , 
fogno di eifere dimoflrata ) poiché d 

I 4 vede. 
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vede 9 che tutte quelle operazioni ^ 
le quali uno avrà fatte per mifurare 
una circonferenza , fervendoii delle 
parti dei (uo raggio 9 dovrà replica* 
re per mifurare ogni altra circonfe- 
renza i e che cosi il troverà il mede^ 
fimo numero di parti del fuo raggio. 

V L 
Egli è evidente, che i circoli han- 
no la proprietà generale di tutte le 
figure fimili ( i . Part. Artic. xlvii. ) 
voglio dire » che le loro fuperficie^ 
Ibno nella medefima proporzione 9 
che i quadrati doloro lati omologhi: 
ma ficcome per applicare quella prò- 
pofizione a'circoli 9 non fi potrà pren- 
dere i loro lati, bifognerà fervirQ 
Ì"Ì de' raggi i e Ci vedrà, chei circoli 
Kdrtóle» avranno le loro aree propprzionali 
j«tar«ui. a* quadrati de' loro raggi. 

Se non compariife fubito 9 che que- 

fta 



Lctree 

circoli fen 
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(la propofìzione deve feguire dal det« 
to neir Articolo XLvii. della prinuL^ 
Parte , e (i voleflè una dimoftrazio- 
ne particolare^ fi farà attenzione , 
che tornerà aflblutamente al medeu- 
mo di comparare le aree de* due cir- 
coli BCD., BFG, ovvero quelle p'«-»y.ev^ 
de' triangoli ABL , AEM , che fa- 
ranno loro eguali (Artic. 1 1.) fu ppo- 
nendo , che le loro bafi BL » e EM » 
fieno le circonferenze BCD , EFG 
fvoltolate , e che le loro altezze fie- 
no t raggi AB , ed AE . Ora per l'ar- 
ticolo precedente quefti triangoli fa^ 
ranno fimili : dunque le loro aree fa- 
ranno nella medefima proporzione , 
òhe li quadrati de* loro lati oniolo-* 
ghi AB , AE , raggi de* circoli BGD , 
ed EFG • Dunque &c. 

VI l. 

I circoli a. cagione della loro fimi- 

litu^ 



\ 
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litudine, nella medefìma maniera ^ 
oitreeifco-che Ic fiorure limili, avranno quefla 

li,che abbuilo , p '^ T^ 

per ràggio i proprietà 9 che le prendendo 1 tre 
triangolo rei. lati di un triangolo rettansrolo per 

tangolo, qnel- , n i r • •!• 

lo. che dà l'i- raggi 9 li delcnveranno tre circoli» 
«guaie agli Quello 9 dcl Quale il raggio lara 1 i- 

altri doc ia- ^ /• i» \ •" j i • 

«M>« . potenula 9 uguagliera 1 due altri pr e<; 

fi iniieme • 

Così fi potrà fempre trovare un 
circolo uguale a due circoli dati 9 e 
quello fènza la fatica di mifurare^ 
ciaicuno di quelli circoli . Se uno vuo- 
le 9 per efempio 9 fare una vafca , la 
quale contenga tanto di acqua 9 die 
due altre 9 avendo la medefìma pro«- 
fondità 9 fé fi voglia trovare 1* aper- 
tura di un condotto di fontana 9 per 
il quale fcorra tant'acqua9 quanta 
per due altri dati 9 ^\ otterrà fubitq 
facilmente col mezzo dato. 

Vili. Se 
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Vili. 

Se fi abbia a mlfurare la fuperfi- p'g. vr. 

• i« T r r* U^* corona 

eie di una corona V, hgura compre- * io fpa^io 

/* 1*1* * * T^v^^*^ coniprefo tra 

la tra duearcoli concentrici EFGydue drcoii 
BCD» cioè tra due circoli, che han- """""'"' 
no un centro comune , quello 9 che 
fubito fi prefenterà 9 farà di mifura^ 
re fèparatamente la fuperfìcie di due 
circoli 9 e di fottrarre la più piccola 
dalla più grande . Ma egli è facile^ 
1* accorgerli 9 che il problema d puà 
rifblvére di una maniera più como- 
da per la pratica . 
Immaginiamoci un triangolo ABL^ 
che ha il raggio AB per altezza 9 e 
di pui la bafe ìia una retta BL ugua« 
k alla circonferenza BCD. Se uno 
tira pel punto E la retta EM paral- 
lela a BL 9 quella retta farà uguale 
alia circonferenza EFG . Perchè a 
cagione della fimilitudine de- trian-. 

goli 
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goli AEM, ABL, vi avrà la mede- 
fima proporzione tra AB> e BL > ichc 
tra AE , ed EM . Ora per 1* ipoteiì 
BL farà uguale alla circonferenza > 
di cui AB è il raggio. Dunque EMi 
tiguaglierà la circonferenza , che avrà 
per raggio la linea A E parte di AB. 
Il medcumo avverrà di ogni altra li* 
nea KI parallela a BL . Sarà fempre 
eguale alla circonferenza^ della qua«^ 
le il raggio fia AK • . 

Diir ugualità fuppofta tra la cir* 
conferenza EFG ^ e la' retta EM ne 
fcgue neceflariamente 1* egualità del 
triangolo AEM al circolo EFG. Dun- 
que neceflariamente lo fpazio retti- 
lineo EBLM farà uguale ali* anello 
propofto V. A quello fpazio EBLM 
fi può facilmente cangiare in un ret- 
tangolo EBPH , dividendo ML ia 
due parti uguali MI > e IL > e tiran- 
do 
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do a BL pel punto I la perpendico- 
lare HIP 9 che darà il triangolo ag- 
giunto MHI uguale al triangolo fot* 
tratto PLI. 

V 

Dunque (è pel punto I fi tira a 
BL, , la parallela IK 9 che dividerai 
£B in due parti uguali ,. Fanello pro- 
poHo eguale allo fpazio EBLM* ov« 
vero a EBPH avrà per mifura il pro- 
dotto £B per KI * circonferenza , di 
cui AK farà il raggio . 

Dunque per mìfuràre 1* anello V, per ">«««'«• 

t »f 1>1* t n 1 « an'anello > li 

biiogna moltiplicare la lua larghez- deve moui- 
za EB/per la circonferenza KOO Ih"» i'S 
detta media tra le circonferenze^ mciUt. 
BCD9 BFG) perchè ella forpaffa la 
piccola circonferenza EFG 9 ovvero 
la retta E M d' una quantità M H 
uguale a PL9 quantità» di cui è el- 
la fuperata dalla maggior circonfe-* 

renza BGD) ovvero dalla retta/BL* 

IX. Se 
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IX. 

Se fi tratterà di mifiurare una fi- 
F.C,. ir. gura Y compofta di archi di cirooli 
^'u ftgmen- differenti , e di linee rette, ovvero 
" «io"C uria figura Z unicamente compbfta 
i^'Vrr. di archi di circolo , tutta la diificol- 
Fi«!vnh"*tà fi ridurrà a mifurare i fegmenti 
del circolo , cioè fpà^zj , come ABCE 
terminati da un' arco ABC , e dalla 
corda AG. Perchè le figure intiera- 
mente compfte d' archi di circolo , 
L» mifurt a ovvero d'archi , e di linee rette « poi- 

tutte leflgare rr ■ r t C 

circolari fi ri. {^no tuttc eflér conuderate , come n* 

duce a quella ««« /*• J^* 

dcifcsmentcgur e rettilinee accreiciute, o qinii- 

nuite da alcuni fegmenti . 

X. 
La mifiira di un fegmento 
F«iv/« qualunque ABCE è facile a trova- 
re , allorché ^\ fa quella del cìrcolo . 
perchè tirando le linee AT, CT al 
centro T deir arco , {\ formerà una 

figu- 
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figura ABCT chiamata fettòre, dìJ/Zlì 
cui l'area farà al cìrcolo, come Tar- Ìì;';^"" ";; 
co ABC air intiera circonferenza , e S'^S/ch! 
che per confèguenza avrà per mifu- J^nion*.?* 
ra il prodotto della metà del raggio ^ !",|]I"^',' 
ÀT per V arco ABC , Reftando de-« *«««»«» • 
terminato il fettore, non fi dovrà 
fare altro , che fottrarre il triangolo 
ACT per avere il fegmento ABCE, 

XI. 

Siccome fpeilb accade, che do«* 
vendo mifurare una figura, come Y, 
non (i ha il centro dell'arco HIK, cf»«'I- 
che fènza quello centro non fapefle 
uno mifurar la figm*a, poiché il me»^ 
todo precedente efigge di conofcere 
il raggio, e* hifogna, che noi cer- 
chiamo il centro di un* arco di cir-> 
colo' qualunque. 

Sia ABC Tarco del cìrcolo propo- 



Trovare il 
centro di un 



fto j fé uno prende ad arbitrio due rr;.ttuc". 

pun- 



• • 



t 
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FIO. qt. punti A t e B SU quell'arco , e da que- 
lli punti , come centri ,. defcrive i 
quattro archi ^01, yò^, Ipkt mpriy 
i due primi da un raggio qualunque, 
e li due altiri o dal medefimo rag« 
gio , o da tal' altro 9 che li piacerà $ 
è chiaro , che il centro cercato dell'ar- 
co ABC farà fùUa linea op , che con- 
giunge i punti d'interiezione o^p . 

Sciegliendo di più un terzo giun- 
to G full' arco ABC) e fervendofi 
di B 9 e di C della medefìma manie- 
ra , di cui uno fi è fervito di A » e 
di B 9 fi avrà una retta ^ 9 fuUa quà^ 
k dovrà ancora trovarfi il centro do« 
mandato . Dunque quello centro (k- 
rà il punto T» dove s' incontrano le 
liniee op^ ^r* 

X I I. 

Così in qualùnque fito uno ponga 
tre punti 9 purché non li metta in 

una 



r 
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una linea retta ,' il potranno Tempre 
congiungere con un* arco di circolo^ 
o quello 9 che è riileflò, qualunque 
ila la ragione de' lati AC, BC^di^'v-x. 
un triangolo ACB colla fua baie , it 
potrà Tempre circofcriyere un circo- 
lo a quello triangolo . 

XIII. 

Il metodo dato per circofcrivere 
un circolo a^n triangolo applicato 
fucceflìvamente a diverfì triangoli 
ACB 9 AEB 9 AHB 9 più 9 o meno al. fic.xi, 
ti rifpetto alla loro baie AB, mo^ 
Arerà 9 che pailando da un triango- 
lo ACB 9 il quale ha V angolo al ver« 
tice molto acuto 9 ad altri triangoli 
AEB 9 AGB 9 che hanno V angolo al 
vertice più aperto 5 il centro del cir^ 
colo circofcrìtto continuamente il 
approffimerà ad AB, e che. quello 
centro paiTa in appreflb fotto ad AB» 

K allor. 
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allorché I* angolo al vertice AGB ha 
una certa apertura . Or vedendo pa(^ 
far quello centro al difòtto di AB > 
dopo averlo veduto di fopra , deve , 
come io credo 9 venir voglia di cer- 
care 9 di quale fpecie è il triangolo 
Fie.xii. AFB» quando il circolo circofcritto 
ha il Tuo centro fuUa flefTa AB. 

Per conofcere quello triangolo 
AFB, fi comincierà dal notare, che 
in quello calò particolare 9 la porzio* 
ne del circolo circofcritto al triango- 
lo deve edere un fèmicircoloperTap: 
punto. E di fatti trovandoli il cen- 
tro del detto circolo fulla bafe AB , 
le ellremità della quale fono 9 fecon- 
do r ipotefì 9 nella circonferenza 9 il 
centro M dovrà efière precifamente 
fìtuato a mezzo di AB 9 in maniera,; 
che AB farà neceffariamente un dia* 
metro. 

Si 
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Si vedrà ancora» che da qualun- «* «»« »« 

FI I /• • . • ■* . , punto quilon- 

del lemicircolo uno ti- «»« Mitar- 

rera le linee FA, FB, T angolo AFB «" ft^scifco. 

farà retto . Perchè tirando FM , i no eTllttl 

1 • 1* A T'H if TkifnTi r Illa eftrcmità 

due triangoli AFM , MFd laranno dei dumetro, 
ifofceli : dunque li due angoli AFM, iZ\\Z !"' 
MFB faranno refpettivamente ugua- 
li agli angoli FAM > FBM 9 o quel* 
lo 9 che torna allo fteflb 9 l'angolo 
totale AFB uguaglierà la fomma^ 
de' due angoli FAM , FBM : ma li 
tre angoli AFB 9 FAM 9 FBM prefi 
infieme fono ugiiali a due retti ; 
dunque V angolo AFB farà retto . 
- Così fé uno defcrive fuUa bafe^ 
AB un triàngolo rettangolo qualun- 
que» quefto triangolo avrà la pro- 
prietà richieda di effere ifcritto in 
un cìrcolo 9 il centro del quale è fui- 
la bafe . 



1. ' 



K 2 XIV. 
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XIV. 

Quella proprietà del circolo ,. che 
r angolo 9 che ha il vertice nella fua 
ièmicirconfèrenza « e la bafe fui dia* 
metro, (la fèmpre un retto ^ porta a 
cercare » fé le altre parti del circolo 
abbiano qualche proprietà analoga» 
TàToi. IX. fé , per efèmpio , gli angoli ACB » 

^'^ AEB, AFB, prefi in un fegmento 
ACEFG , faranno uguali tra loro > 
come lo fono quelli del femicircolo. 
Per afiìcurarcene, noi comincie- 
remo dal ricevere il valore di uno 
di quelli angoli ; e vedremo pure^ 
degli altri '<, fé hanno il medefimo va- 
lore . Prendiamo 9 per efèmpio 9 l'an- 
no. II. golo AEB 9 la di cui fommità E è 
polla a mezzo V arco AEB , Sicco* 
me la linea EOG 9 che palTa pel cen- 
tro D 9 divide quell'angolo in due^ 
parti uguali 9 ballerà di mifurare 
^ Tan- 
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rangole AEG Tua metà^ o quello, 
che è lo Tpazio 9 baderà fàpere , che 
parte è T angolo AEG di un'ango- 
lo già mifuratO) come ADG. Iodi- 
co 9 che 1* angolo ADG è gli mifu- 
rato *, perchè noi lappiamo , che Tar* 
co AG è la mifura { i. Part. Ar- 
de, tir. ) . 

Se uno ofièrva 9 che il triangolo 
AED è ifbfcele 9 vedrà facilmente 9 
che r angolo AEG è la metà dell'an* 
golo ADG . Perchè gli angoli AED» 
IaD ( I. Part. Arde, xxxi.) fonò 
uguali . Ma ( i. Part. Art. lxviii. ) 
quefìi due angoli prefi infìeme fono 
uguali air angolo eterno ADG. 
Dunque 1* angolo A £ D 9 ovvero 
AEG è la metà dell* angolo ADG • 

Per la medefima ragione V ango- 
lo DEB farà la metà dell' angolo 
GDB« Dunque l'angolo totale AEB 

K } farà 
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farà uguale alla metà dell' angolo 
ADB. Dunque la fua mifura farà 
la metà dell' arco AGB • ^ 

XV. 

Mifurato l'angolo AEB, per fai 

pere , fé è uguale a ciafcuno degli 

altri angoli 9 che hanno il loro ver-» 

tice^ ofbmmità nel medefìmo iè^ 

gmento , bifogna efamìnare ^ fé uno 

di quelli angoli prefo ad arbitrio .» 

pioiiL per efempio AFB, è egli pure la_i 

Tatti sii in. metà dell'angolo al centro ADB ; 

goli> che htn- X T P CT \ r •% • 

no il veitice Uno 16 ne allicurera lacilmente 9 ti-^ 
"Tcht rando la retta FDG pel centro . Per* 
fui"medefimo chc allora fi vedrà , che V angolo 
g'«an:eTu^AFB farà compofto di due altri 
! AFD, DFB, che faranno per V ar-i- 
ftitìl«ie''foI ticolo precedente metà degli angoli 
«o piamati; ^DG, GDB : donde fi concluderà , 

the r angolo totale AFB , farà laJ 
metà dell'angolo ADB, Ed appli^ 

cando 



«Ila circonfe- 
renza 
fono fondati 



no per comun 
mi fura la me 
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cando quefto difcorfo a tutti gli an- 
goli ACB 1 AEB 9 AFB , i quali han- 
no il loro vertice alla circonferenza, 
e che pofano fui medefimo arcoAGB^ r«- »• 
fi potrà concludere 9 che quelli an^ 
goli fono tra loro uguali 9 come». 
r abbiamo congetturato neU' artico- 
lo preòedente. 

X V I. 
Tra li diverfi angoli 9 1 quali han- 
no la loro fommità nell'arco ACEFB^ 
ve ne ha di quelli 9 i quali potreb-f 
bero comparire non coraprefi nella 
dìmoftrazione precedente . Quelli 
fono angoli 9 come AFB 9 cioè tali 9 fio. iv. 
che la retta FDG tirata pel centro 
pafla fuori dell* angolo AI3B . Goa^ 
tuttòciò notando fempre 9 che V aa- 
golo DFA e la metà dell' angolo 
GDA 9 e r angolo DFB 9 la metà 
dell* angolo G DB 9 fi vedrà , che 

K 4 Tan- 
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r angolo AVBr quello, per cuiran^ 
golo DFB eccede l'angolo DFA» 
farà in quello caio la metà dell' an- 
golo A D B 9 ecceifo dell' angolo 
GDB fopra a GDA . 

X V I L 
Secondo le figure, delle quali ci 
damo fin'ora ferviti , fembrerà , che 
la dimollrazione precedente non., 
convenga , che a i fegmentì più 
grandi di yn fèmicircolo ) ma è fa- 
cile il vedéi*e , che un* angolo qua- 
vi«. V. iunque , come AFB , che avrà il fuo 

vertice in un fegmento piò piccolo 
di un fèmicircolo, farà fempre com- 
pofto di due altri DFB, DFA, me- 
tà degli angoli BDG , ADG , e per 
conlèguenza , che quell'angolo AFB 
avrà per mifura la metà de' due^ 
archi BG , AG , cioè a dire la me« 
tà dell' arco AGB • 

XVIIL 
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. X V I I L 

Dopo di aver veduto, che in un 
toedefìmo fegmento gli angoli A£fi, 
AFE , AHB , che abbiamo fuppofto p,^ yj^ 
efTere alla circonferenza 9 fono tutti 
£guali , fi è tentato di trovare , che 
ne da dell' angolo AQB , allorché 
la fua fbmmità fi confonde col pun- 
to fi, eflremìtà della bafe ABi fva- 
nifce egli allora quefl' angolo ? Ma 
non pare pofllbile , che venga tutto 
éi Un colpo ad annientarfì , lenza ri- 
ilrìngerfi grado per grado : e non fi 
vede, quale farà il punto, di là dal 
quale quell'angolo lafcierà di efìile* 
re : come dunque arriveremo noi a 
trovarne la mifura ? Quella è una-« 
difHcoltà , che non fi può rifblvere « 
fenza ricorrere alla Geometria dell* 
infinito , del quale tutti gli uòmini 

hanno almeno una idea imperfetta^* 

la 
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la quale vogliamo qui un pocofchia- 
tire • 

Noi oiTerviamo 9 che quando il 
punto E fi avvicina a B diventando 
F i H , Q^&c. , la retta EB perpetua* 
mente fi accorcia, e T angolo EBA, 
che ella fa colla retta AB * fempre 
più a apre. Ma per quanto fi è ac* 
corciata la linea QB, T angolo QB A 
farà fempre un' angolo 5 poiché per 
renderlo fenfibile non bifognerà al-* 
tro, che prolungare quella linea ac- 
corciata QB verfb R . Ed avverrà 
egli il medefimo , allorché la linea 
QB , a forza di fempre diminuirfi , è 
arrivata in fine allo zero ? quale al* 
lora è diventata la fua pofizione ì 
quale è divenuto il fuo prolunga- 
mento . 

^ Egli è evidente, che non è allora 
altro , che la retta BS , che tocca il 

circo- 
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cìrcolo in un fol punto B , fenza_^ 
rincontrarlo in neflun' altro luogo i 
e che per quefta ragione fi chiama 
tangente . 

UH più è chiaro, che mentre che L.«„ge«è 
la lìnea EB , viene continuamente à j^;';-'°«j« 
fcemare fino ad annientarfi j la retta !« -«VJ,^: 
AE 9 che diventa fucceffivamente 
AF , AH , AQ:&c. , ri avvicina fem-ì 
óre ad AB 9 e finalmente fi confon-" 
de con lei. Dunque Fangolo alla cir-* L'a«goio»i 
conferenza AEB -, dopo eflèr diven- qSnoTchc è 
tato AFB, AHB, AQB, diventa^ lord.. e dSu 
in ultimo luogo V angolo ABS fatto "»'^"" ' 
dalla corda AB > e dalia tangente BS, 
e queft* angolo » che fi chiama ango? ,^, ^a mtfa- 

X O p r* ra è U mera 

lo al fegmento, deve tempre conler- ^,,,.,«0 dei 
vare la proprietà di aver per mifu- *8»«'° • 
ra la metà deir arco AGB . 
Benché quefta dimoftrazione fia 

forfè xin poco tròppo attratta per gli 

prin- 
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principianti 9 contuttociò non Bo cre- 
idutx)) fé non bene il recarla , perchè 
farà udliffimo a quelli^ i quali vo- 
gliono inokrarfì co' loro (ludj fino 
alia Geometria dell' infinito 9 V av- 
vezzarfi di buon' ora a (imili conii*^ 
^ derazioni . 

Che fé quelli trovano efière una 
tale dimoftrazione fopra alle loro 
Ibrze , è forza di metterli a portata 
d' intenderne un' altra 9 fpiegando lo- 
ro la principale proprietà delle tan-» 
genti. 

eiQ.viu Quella proprietà è, che una tan- 
gente al circolo in qualunque punto 
B 9 deve effere perpendicolare al dia- 
ti tangeme metro . 1 D B , che paffa per quefto 
Lr/.Mum'^ punto . Perchè come la curvità del 
S^p/iVaSoI^^^colo è si uniforme, che un dia- 
ajc«iiofc-mej.j.Q qualunque IDB, io divide in 

due 
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due femicìrcoli lAB « lOB uguali » 
ed ugualmente (Ituati in riguardo a 
queilo diametro , bifbgna , che le due 
parti BS) BH della tangente comu« 
ne a quelli due fèmicircoli (lanó pur 
così egualmente iltuati a rifguardo 
di quello diametro ; or quello non-, 
potrebbe avvenire 9 fé IDB non fof^ 
le perpendicolare alla tangente HBS4 

XX. 

Di qui fì vedrà facilmente 9 per* 
che l'angolo al fegmento ABS ha per 
ihifura la metà dell' arco AGB • 

Perchè l' angolo ADB infieme co^ 
gli altri due angoli uguali DAB, 
DBA fa ( I . Part, Artic. lxiv. ) due 
retti . Dunque la metà dell' angolo 
ADB infieme coli* angolo DBA fe-» 
un retto . Ma V angolo DBA infie- 
me coli* angolo ABS dà pure un ret- 
to. Dunque l'angolo ABS è ugua-* 
V le 
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le alla metà dell' angolo ADB , durft 
que la mifura di AÈS farà la metà 
dell* arco AGB. 

• ■ 

. La feconda dimoftrazione > che 
abbiamo dato di quella proprietà 
del cìrcolo, che T angolo ABS ha-, 
per mifura la metà dell* arco AGB f 
ci fomminiftra la foluzìoae del fé- 
guente problema • 

FiG.vm.eix, , Deferi vere fopra AB un (ègmen- 
cofa fla un ^o Jì cìrcolo capace dell* angolo da* 

facHuaMl to L 5 cioè a dire , un fcgraento AFB, 

*'*'''"'* oel quale tutti gli angoli AFB alla^ 

circonferenza fono eguali ali* an- 
golo L . 

Maniera di fa. Pcr fcìoglierc quefto problema. 

;:""Xt bifogna fare in A, e in B gli angoli 

tor"'""'BAS, ed ABS, cìafcuno uguaH 

/ air angolo L> ed alzare fopra AS, 

e fopra BS le due perpendicolari 

"^ AD, 
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AD 9 e BD » il punto D » dovè que* 
fte s'incontreranno 9 farà il centro 
dell'arco cercato AFB, 

Imperocché per T articolo x i x. le 
rette BS^ ed AS faranno le tangen^ 
ti del circolo , il centro del quale è 
D, ed il raggio AD 9 ovvero BD» 
poiché BD > ovvero AD fono per-^ 
pendicolari a BS» ed a AS . Di piq 
per r articolo precedente \ angolo 
ABS ha per mifura la metà di AGBi» 
e per TArticolo xv. gli angoli 9 che 
fono, come AFB» fono pure mifura-; 
ti dalla metà di AGB • Dunque.* 
quelli angoli AFB faranno eguali 
ad ABS 9 doè all' angolo L 9 come 
fi domandava . 

X X I L 

La fcoperta • delle proprietà del 
fègmentodel circolo 9 che noi abbia- 
mo fpiegata 9 è verifimilmente dovu- 
ta 
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ta alla femplice curiofità de* Geo- 
metri . Ma è ftato di quella fcoper- 
ta quello, che tutto il giorno avvie- 
ne di molte altre j e quello , che non 
fi crede fubito utile, lo diviene nel 
tempo fulTeguente» Si è fatto nella 
pratica delle applicazioni affai feli- 
ci delle proprietà del circolo, che.^ 
noi abbiamo dimoflrato . Io ne da- 
rò qui una fola di quefte applicazio- 
ni j la quale ù troverà nella foluzio- 
ne del problema feguente , ed è fpe£* 
fo neceffaria nella Geografia . 
ne.* A , B , e fono tre luoghi , de'qua^ 

Trovar lidi- [{ Ci conofcono le diftanze refpettivc 
fa";: rV- AB , BC , AC 5 e fi tratta di fape- 
ri'lifJSnó re, a qual diftanza da quefti luoghi 
;:££'! '' è un punto D , donde fi poffono ve- 
dere tutti e tre , ma non fi può di 
fi fortire , per fare fui terrepo le 

operazioni • 

Si 
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' Si cominclerà dal fègnarie fuUa car- 
ta ;re punti a , 3 , e , i quali fieno tra f,«.x., e w. 
loro fltuati nella maniera medefima» 
che i tre punti A » B » C » o per par- 
lare , come parlano 1 Geometri , fi fa« 
rà il triangolo ^^cfimile al triangolo 
ABC. 

A vendo di più oflèrvato col femi- 
circolo la grandez2;a degli angoli 
ADB > BDG , ù farà fòpra ah il fe^ 
ginento del circolo bda capace delFan- 
gelo ADB , e fulla retta èc il fegmen- 
to del circolo 3^c capace delFango- 
lo BDC : il punto d , dove ù. incon<« 
treranno quelli fegmenti , fègnerà 
fulla carta la pofizióne del luogo D j 
cioè le linee da ^ db^ de faranno nell* 
iftefla proporzione rifpetto zd aè <%^ 
he-, ac^ che le diftanze cercate DA ^ 
D6) DC 9 rifpetto alle diflanze da-; 
te AB, BC> AC 5 ciò, che non ha 

L Mo- 



Tavola X< 
FiG. I, 
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bifbgno di dtmoftrazìone 9 dopo quel- 
lo 9 che abbiamo veduto delle figu- 
re fimili. 

XXIII. 
Si potrebbe far vedere fàcilmente , 
che la pratica ha tirato altri foccorfì 
dalle proprietà del circolo^ che abbia- 
mo dimoflrate • Ma farà meglio di 
pafTare ad altre proprietà del circolo, 
che fono ftate dedotte dalle preceden- 
ti 9 e che hanno eilè pure la loro uti* 

lità . 

Per proceder con ordine nel difco- 
prire quefle proprietà 9 noi comin- 
cieremo dairofIèrvare9che due angoli 
qualunque EDC 9 EfiC 9 che Còno 
fondati fui medefimo arco £C 9 ef- 
fendo eguali 9 ne fegue9 che gli trian- 
goli DA£ 9 B AC abbiano gli angoli 
eguali 9 cioè ( i . Part. Art. xxx i x. ) 
che quelli triangoli fieno limili . 

Perchè 
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Perchè per la ragion medefima « 
che 1 angolo £DC è uguale all'ango* 
lo EBC , Tangolo DEB farà uguale 
all'angolo DCB j e quanto agli ango- 
li D A£ 9 B AC e' fono manifeilamen- 
te eguali? o (la perchè Tono fatti dal- 
le linee medefìme 9 o (la perchè due 
triangoli 9 de' quali uno ha due ango- 
li rifpettivamente eguali a due an- 
goli deir altro triangolob, hanno ne- 
ce(fariamente il terzo angolo egua- 
le ( 1 . Part. Art. xxxv 1 1 1 . ) 

Per conofcere più facilmente in 
decorfo ne' triangoli ADE 9 ABC le f«o.i..«ii. 
proprietà generali de' triangoli fimi- 
ii 9 noi foprapponeino il triangolo 
DAE al triangolo BAG 9 ponendo 
AD fopra AB 9 ed AE fopra AC , af^ 
finche DE (ìa parallela a BCCi ricor- 
deremo allora 9 

i« Che fé due triangoli ADE 9 

L 2 ABC 
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ABC fono Umili in quattro lati AG* 
A£ 9 AB 9 AD 9 fono in proporzio 
ne ( I . Part. Art* xxx ix,) 

3. Che in ogni proporzione il 
prodotto degli eftremi è uguale al 
prodotto de*medi (a.Part. Art. v ni.) 
e di là conchiuderemo , che il rettan? 
golo, ovvero il prodotto di AC per 
AD. è uguale al rettangolo di A£ 
sedBecor.per AB) proprìctà del cìrcolo molto 

dell feghin»*- i «i i r* \ v 

i. un circolo. notaDue 9 e che li può proporre cosi . 
fttw "*"<une Se in un circolo (1 tira ad arbitrio due 
r"'g«"é"°*irette9 chefifeghinO) il prodotto del- 
'rdTKmtle due parti della prima è uguale al 
dcu'aitr. . pro^iotto bielle Jue parti dell'altra . 

XXI V. 

Fie. IH. Se le due rette B£ 9 DC (t fegano 

perpendicolarmente 9 e Tuna di quer 

ile due rette è un diametro DC 9 è 

chiaro,che le due parti AB 9 A£ dell* 

altra retta B£ faranno eguali tr«i lo- 
•v : roj 



; 
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diibrte che là proprietà prece- 
ètBte fi proporrà così in quello caio 
particolare . Se fui diametro DC di n ,„,d„,o ^j 
un circolo fi alza una perpciidicolar.e JJuf^'^^JJ: 
qualunque AB» il quadrato di que-;;°'"*j 



dl<- 
nn 



fta perpendicolare farà uguale al ret- 'S',,*,,": 
tanffolo dì AD per AG . ""««"» «»«5« 

. A A V. dUmetro. 

Spedò avviene 9 . che Ci ha biibe^no , 

d, '- ~ 1 . ♦ Trt»forra*rà 

i trasformare «n rettangolo m un »■ "««goto 

1 »»*•! 1 «In un quadra» 

quadrato . L Articolo precedente CI w. 
fuggerifce un mezzo facile . Sia-_» 
AGFE il rettangolo propofto 9 ft pro- 
lungherà AG in D in maniera 9 che 
AD fia uguale ad A£ 9 e fi deferi vera 
il femicircolo DBG 9 che abbia per 
il diametro DC 3 prolungando infie- 
me il lato £A 9 Hnoche rincontra il 
femicircolo 9 fi avrà AB lato del qua* 
drato cercato ABGH uguale al ret- 
tangola dato AFG E . 

L 3 xxvr. 
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XXVI. 

SpefTo fi propone un problema 5 ì\ . 

quale non e altro, che il rifoluto pur 

ora, ma altrimenti propofto . Que- 

fto è di trovare una linea, che (la 

media proporzionale tra due linee 

coc* fia nn* date • S'iutcnde per media propor- 

^'rzIóiMirtrl zionale una linea , la quale tanto è 

due line* ree. ^^^^^ pg|. rapporto alla più piccola 

delle due linee date , quanto è pic- 
cola per rapporto alla più grande t 
cioè a dire, che fé per efempio AB è 
media proporzionale tra AD,ed AC, 
fi potrà dire , che AD è ad AB , come 
AB ad AC . Ov'è ben facile di vede- 
re , che quefto problema è V ifteflb i 
che '1 precedente : poiché ( li. Part. 
Art. V 1 1 1 J il prodotto di AD , per 
AC , o vogliam dire , il rettangolo di 
quelle due linee farà uguale al pro- 
dotto di AB per AB , cioè al quadrato 
di AB . Dun- 
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Dunaue allorché fi vorrà trovare "«!«« di 
una media proporzionale tra due li- 
nee date 4 fi trasformerà il rettango- 
lo dì quelle due linee in un quadra- 
to ^ il lato dei quale farà la linea cer- 
cata 4 

XXVII. 

Sì può ancora trovare una mediai ^^ .,„, ^,^ 
proporzionale tra due lìnee in un*al- •*«" • 
tra maniera» la quale difcende dalla 
proprietà del circolo fpiegata nell' 
Articolo XI 1 1 . Supponghiamo » chep,G.v. 
AC fia la più grande delle due linee 
date » & AD la più pìccola » e Ci alzi 
DB perpendicolare fopra AC » dal 
plinto B i ove ella incontrerà il femi- 
circolo ABC , tirando fui diametro! 
AG la linea AB » farà quella media 
propiarzìonale tra AD» ed AC . Per? 
che tirando BG » è chiaro » che 1 
triangolo ABC farà rettangolo in B . 

L 4 Dun^ 



1 
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Dunque ( t. Part. Art. xxxvii t. ) 
quello triangolo farà flmile al trian^ 
golo ABD9 poiché queili due triade 
goli hanno l'angolo A comune. Ma 
fei triangoli A DB , ed ABC fono 
Umili 9 hanno i loro lati proporzio^ 
nali. Dunque AD e ad AB « come 
AB ad AG. Dunque AB è niddia 
proporzionale tra AD) ed AC. 

XXV I I L ^ 

Trnferma. Se uuo vuolc trasformare una fì^ 

re una figara ^^•f 1 • 

remiM<. ingura rettilmca qualunque m un 
""'""""•quadrato , per ridurre quefto pro- 
blema ali* Articolo XXV. 9 bafta fare 
di quefta figura un rettangolo : ciò » 
che farà facile » perchè le figure ret* 
tilinee non ibno 9 che un'ammaflb di 
triangoli 3 e ciafcun triangolo è la 
metà di un rettangolo 9 che ha la ba^ 
fé 9 e la medefima altezza , e tutti 1 
rettangoli provenien ti- da* triangoli 

non 



.t 
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ma faranno , che un fol rettàngolo j 
dando a tutti loro un altezza comu- 
ne f II. Part. Art. vi. ) V i 

XXIX. 
Le figure, il contorno delle qua-^ 
li fono archi di circolo , potranno 
nella maniera, medefima effere traf- 
formati in quadrati 5 dopo che fi 
farà mifurato praticamente la lun- 
ghezza degli archi ♦ da cui fono com- 
pofte . Perchè fi potrà allora trasfo^ 
mare quelle figure. Come le rettilìr 
nee, in rettangoli . Per quello fi rir 
correrà agli Artìcoli ix., ex., dove 
' abbiano infegnato a mifurare tutte 
le forti di figure circolari, 
t 'XXX* 
• DàUa proprietà del drcoló fpie- £••;■* 
gata neH'ArtiColoXx.^ fi ricavaan. .^^ 
torà un metodo feciliffimo per fare 
Ma quadrato , >! qaale fi» » «" q"*" 
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drato dato in ragion data : probk-^ 
ma ) che noi abbiamo promeilb nell' 
Articolo XX u. della Seconda Parte . 
FiG. VI. Supponghiamo, per efempio , che 
uno voglia fare un quadrato , che lìa 
al quadrato ABCD « come la linea 
M alla linea N* Si dividerà(LPart, 
Art. xLi. ) il lato CB al punto E ìa 
maniera 9 che GB ila a BE > come 
la linea N alla linea M .Tirando EF 
parallela ad AB « il rettangolo ABEF 
avrà la fuperficie medefima , che il 
quadrato richiedo . Dunque non ri- 
mane 9 che di trasformare quello 
rettangolo niun quadrato . 

X X X I. 
Se uno vuol .fare un poligono 
Fie. vir., è HIKLM, che fia ad un poligono fi- 
Fare an pò. mile ABCDE 9 in ragione della li* 
a'd'uirpoilgò! nea X alla linea Y 9 fi comincierà dal 
datt ragione "^ar e ful lato AB del poligono dato 

ABCDE 
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ABCDE il quadrato ABGF, Si ri- 
cercherà ancora tin* altro quadrato 
HlOCt» che fìa al quadrato ABGF, 
Come la linea X alla linea Y • £d al« 
lora defcriyendo fui lato HI di que« 
fto quadrato un poligono HIKLM » 
fimile al primo ABCDE, quello nuo^ 
vo polìgono farà quello , che d do- 
manda • La ragione è facile a vedere » 
fé uno fi ricorda ( I.Part. Art. xtvm.) 
che le figure iimili fono tra loro , co- 
me i quadrati de* loro lati omologhi . 

X X X I I. 

Se uno voleife fare un circolo > p<,« «i. cw 
l'area del quale foflè quella di un cir- « 
colo dato , come X al Y , bifognar.«l""*'"" 
coftruire un quadrato , che fìa al 
quadrato del raggio di quello primo 
circolo , come X al Y j ed il lato di 
quefto quadrato farà il raggio del 
circolo richiello ♦ 

xxxiir. 



colo t che Ut 
un Altro cir* 
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XX X I I L 

Ecco un' altra proprietà del circo^ 
lo dedotta da quella , che ha dato ar^- 
gomento del problema antecedente « 

piG. ix; ' ^ ^^ "" punto A prefo /uori d'uà 

circolo (ì menano ad arbitrio due ret- 
foo^^dw^^^.A^^'/^^E, che feghino eia- 
colo fl dtino fèùna la circonferenza in due punti* 

daelinee>che ■.,/* «-•• i 

lo diwdano . ed inlieme lì tirano le rette CD* 

ì retUNgoli dì _._, , , 1. « ^^r^ ■n f 

quetto dneBE, 1 tHangou ACD> AEB faran^ 
loro parti eBv no flmili . Pcrchè l'angolo A è co-*^ 

n'ori fono w ' > ì • l*-ii f» 

culi. mune a due triangoli 9 ed hanno gii 

angoli alla circonferenza- C , ed E 
uguali. Seda quefto, che i triàn- 
goli CAlD, E AB fono limili, lègue,i 
. 'ch£Ìe quattro linee AB ^ AD, AE», 
AÒ fono in proporzione « e confè- 
gaentemente , che il rettangolo di 
due rette AB ^ AC , è uguale al ret- 
tangolo delle due rette AD, AE ) 
quel, che fi può efpprre così. Se da 

nu 
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un punto qualunque A prefo fuori 
del cìrcolo V fi tirano adarbi trio due 
Tette AG , AE, che, attraverfano 
xjueflo circolo 5 il rettangolo della 
retta AG per la fuà parte efteriore 
ABv» farà uguale al rettangolo del-. 
la retta AE per la fua parte pure 
efteriore AD. : ■ 

X X XIV. 

1 

Quando la retta , che parte dal 
punto A, in. luogo di legare il cir- 
<X)lo, non fa, che toccarlo, comeAFj 
la proprietà precedente d cangia in 
quella qui : il quadrato di una tan- 
gente AF, è uguale al rettangolo ngnadrato 
prodotto dalla fegante qualunque J è ""gaTiè 
AE > e dalla fua parte efteriore AD. tn^u^^. 

Gip, ch*è facile a dimoftrare . Per^ f^^S 
che riguardando la tetta AF » ch^ 
tocca il circolo , come una linea » 
che lo divida in due punti infinita- 
' • [ mente 



fua par< 
e&eriore 
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mente vicini, le linee AB, AG non 
fono allora, che una ftefla linea AF, 
ed in luogo del .rettangolo di AB » 
per AC, fi ha il quadrato di AF. 

XX XV. 
La propofizione dimoftrata nell* 
Articolo precedente dandoci il valo' 
pi«.x» i-e (Jel quadrato della tangente AFj 

ci indegna pure a tirare quella tan- 

D,utt POH. gente dal punto dato A . Per tirar- 

SlrciSóla, fi ricprderà ( Art. xix. ) che il 

.^V»*"i- ^^SB^^ ^^ ^ perpendicolare alla tan^ 
lo acffo fir-geute FA. E così non bifogna altro, 

che trovare fui circolo dato il punto 
F , tale , che l'angolo AFG fia retto . 
Dunque deferi vendo fopra AG un 
femicircolo , il punto, ove dividerà II 
circolo FKO , farà ( Artic, x r i x, ) il 
punto cercato F * 



tirare 
gente 



« 
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ELEMENTI 

GEOMETRIA. 

Parte Q_u a r t a . 

heJla maniera di mijhrare i folidi ■, 

e le loro Jùperjteie , 

Principi, che noi abbia- 
mo ftabilito nelle trepri- 
me para di quella ope- 
ra , farebbero fuiEcientl 
a potere cpn eflì fciogliere proble- 
mi molto più difficili di quelli, che 

noi 



.•• 
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- noi damo per proporre : ma è più 
conforme al metodo (In* ora tenuto 
di pafTare ora alla mifura de'fblidi 'y 
cioè a dire delle eftenfioni finite , le 
quali hanno Tempre tre dimendoniJ 
lunghezza, larghezza 9 e profondità . I 
Quefia ricerca è data lènza dub- 
bio uno de* primi objetti , che ab- 
biano potuto fìfTare V attenzione de' 
Ceoraétri . Per efempio 5 avrà uno^j 
voluto fapere 9 quante pietre riqua- 
drate vi erano in un muro 9 di cui 
TAvoiAxr. TsiUezza AD 9 la larghezza AB, e 
Fi«. I. là profondità, ovvero groflèzza BG9 

erano coriofciute . Sarà ftato propo- 
fto di determinare la quantità dell* 
acqua 9 che conteneva una foffa 9 ov* 
vero una conferva ABGD 5 Ci farà 
. voluto trovare la folidità di una tor- 
re 9 dt uà obelifco 9 di una cafa 9 d*un 
campanile &c. 

Per 
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Per trattar le figure , che hanno 
tre ditnenfìoni nella maniera mede- 
(Ima, che abbiamo trattato di quel- 
le , che ne hanno due 9 noi comin- 
ceremo dair efartiinare i folidi ter- 
minati da* piani. 

Non occorre qui parlare della 
maniera di mifurare le fuperfìcie di 
quelli corpi, non potendo eflère 
quelle, che figure rettilinee unite in- 
fieme , e confeguen temente la lor 
mifura dipende da quello , che fi è 
detto nella prima parte . 

I 

Per mifurare la folidi tà de* corpi 
il più naturale è di ridurli tutti al fo- 
Udo più femplice? come per mifura- 
re le fuperfìcie , fi fono ridotte al 
quadrato . Ora il cubo fi è il folido nniSgiralol 
più femplice , che è in effetto ne' fo- ."ISl"! 
lidi quello, che il quadrato è nelle cSLf mi! 

M fuper- ;;;• ^'' '""' 



[li cnM i 
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liipef liete ^ doh a dire è tmo fy^zio 
Fta.iii. come-ab<:de/gb% dicinlalmigh€z< 
za , la larghezza , e k profondità (ò- 
no uguali » quello 9 che torna allo 
{ledo 9 è una figura terminata da &i 
facce uguali , che fono quadrati . 

Si chiama latodel cubo il lato de' 
quadrati , die li fervono di &ccia • 

Per un pcde cubico s'intende un 
cubo 9 il di cui lato è un piede ', così 
un dito cubico è un cuIxh il di culla- 
to è un dito. 

IL 

I folidi 9 che più comunemente fi 

devono mi furare 9 fono delle figure 
ABCDEFGH terminate per fei fac- 
ce rettangole ABGD 9 CBGF , 
CFED, DEH A 9 GFEH» ABGH. 

Il pax«iie- ^ chiamano quefli folidi Parallelipi* 

foiido tcroi. pedi 9 perche le loro tacce oppo* 

I^ung^o" /' Ite confervando in tutti i loro punti 

la 



FIG. I. 
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ia difboza Quetkflma f uaa dall'alcra, 
i[bno detice parallele , nel modo mede- iImS Ju't 
fimo, che parallele foQo dette le li- ttTZl 
oce , allorché confervano per catto 2d!aZ Jù 
la dìftanza medefima . ^ "•"" • 

I IL 
Ora iè tuie fi propone di mifura- 
re Àt folidi di quefta (pecie , F 
logia di qisefto problema con quel- 
lo <, ove è è trattato della mifura 
delle fiiperficie rettangole « fonimi- 
qiftrerà un mezzo facile per rifol- 
verlo . 

Si comtncierà col midirare fepa* Mifurt dei 
ratamente la lunghezza AD , la lar, 2«7"«»p'p- 
gbczza AB , e la profondità BG del- 
la figura propoila 9 o in piedi 9 in 
dita &c. Si moltlpltcherà 1 tre nume-' 
ri 9 chf mo avrà trovato T uno per 
l'altro , ed il prodotto , che verrà da 
quefta moltiplicazione , efprimcrà 

M a quan- 



• 
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quanto il paralleli pi pedo conterrà di 
piedi cubici , ò di dita cubiche &c. 
Per meglio dimoftrare, come fi ù, 
quefta operazione 9 noi ne daremo 
un efèmpio , 

Supponghiamo 9 che la lunghezza 
ADfìa di <5. piedi , la larghézza AB 
di* S't e la profondità BG di 4.9 il 
rettangolo ABGD (i . Part. Art. x i .) 
avrà lei volte cinque 9 ovvero 3 o* 
piedi quadrati . Se di poi s'immagi- 
na 9 che le linee BG 9 CF 9 DE 9 AH9 
che mifurano tutte ugualmente la 
profondità del {blido9 flano ciafcis- 
na divife in quattro parti uguali , 
e che per li punti didivillone corriG 
pondeiiti fi faccia paflàre altrettan- 
ti di piani paralleli gli uni agli altri 9 
quefti piani divideranno il paralleli- 
pipedo propófto in quattro altri pa- 
ralklipipedi 9 che avranno ciafcuno 

uà 
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un piede di profondità) é che fàranr 
no tutti uguali , e flmili . Ora la fola 
vi/la della figura dimoflra , che il 
primo di quedi parallelipipedi con- 
tiene 3 o. piedi quadrati . Dunque il 
folido totale ABCDEFGH conter- 
rà quatfro volte io.,ovvero i ao.pie. 
di cubici . 

I y. 

Noi non ci fermeremo ^ (piegare 
i differenti mezzi , che fi pofibno pra- 
ticamente ufare per coflruire de' pa« 
rallelipipcdi 9 perchè quelli mezzi 
Cono -per .la maggior parte sì facili a 
trovare 9: che non vi ha perfòna^ che 
noQ^ (è li poffa immaginare . Ma 
bensì daremo la formazione fèguen- 
te del parallelipipedo, la quale è più 
utile a conflderare delle altre . 

Si concepifca un quadrato 9 ovve- pipldf "foSó 
ro un rettangolo ABGH , il quale ù l^^Zn^t 

Ma muo-'* • ''' * 



mtto- 

ì 



§ 
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iTum*mé"t fliuove pafalklamcnte a fcmccfefima 
u medeflmo. *^ modo 9 chc Ì fuoi quatcro aogc^ 

Àr lU G9 H9 facciano ciafcheduno 

una delle quattro linee AD, BC , 

CxF) HE 9 perpendicolari al piano 

del; rettang(ào ABGH . 

V. 

Lt linea per- E' prcflò cHc inutile r avvertila , 

m"""!.'*!»" che fottoil nome di linee perpendico- 

I^"^nVd! l'in a un piano noi intendiamio una 
.effaniatos» ^^^^^ ^ ^^^ ^^^ pendc da banda aì- 

cuna su qu^^o piano y e flmiilinenis 

che un piano r il quale non pender 

più da un lato 9 che da un altro sù^ 

£g,. ^ „ ^^ un' fecondò piana, è detieo perpeiidi^ 

deflm, d'un cfolare a quello fecondo piano: que-^ 

piano perpen* i/»«»»/» 

S""o"" ^ ^^^ dietttìiaioni fono analoghe a 

' qdékr che* noi abbiamo daeediunaf 

linea perpendicolare a un'altra linea. 

V I. 
Fio.iv. Ora da quello ne fegue, che h 

linea 



non 
aeiF 

tiaetto piano 



perpen< 
éìeoìgtc 1 un 
piano, è per- 
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linea AB ,. die è perpcn^ofaue al.^^: j^;:;: 
piano X 9 deve eil^re perpendicolare 
a tutte le linee AC, AD, AE &c.^Sf ;;•;;; 
k quali partono dal piedtt A di q«e* J','"'J,'"'J*,", 
fta limea * efbno dentr&quefio- piano. p"""° «"«i 

\i\ * \ ir* punto , ove 

Perche egli e evidente , che fe pen^ «"« «de . 
deflè verkf lana di quefte linee > ella 
farebbe Inclinata verfi> qualche laitò 
dei piano . Dunque non 11 ferèbbe 
più perpendicolare. 

V I I. 
Per rapprefìentavfì di una manico 
n ben iènfìbik, come la linea AB 
può eiTere perpendicolare a tutxc le 
finee:,.cbe partono dalla fua eftue-^ 
nàta A 3 non fi dovrà fere > cheuoit 
figufa- di rilievo nei moà> feguentc ► 
' Sii cofhruirà di^ qualche ma/ceria- 
unita, e facile a fpìegarfi^ come è it 
cartone , un rettangolo FGDE divi- ^^^ ^ 
fi> ini Jae:piqrti uguali d^lla^ fetta 

M 4 AB, 
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AB 9 perpendicolare a* kti ED , FG^ 
fi pi egherà poi quello rettangolo ia 
maniera 9 che la piegha fia per lun- 
go della linea AB , e così piegato fi 
porrà fui piano X • Egli è evidente > 
che qualunque apertura (i dia alle 
due parti FBAE , GBAD , del ret- 
tangolo piegato EADGBF^ queile 
parti remeranno Tempre applicate 
Pievi, fui piano X9 lènza che la linea AB 
cangi di poilzione riguardo a que- 
fio piano : dunque quella retta AB 
farà perpendicolare a tutte le linee* 
le quali partono dal fuo piede 9 e che 
faranno nel piano X 9 poiché i lati 
AE 9 AD del rettangolo piegato 9 fa- 
ranno fucceflìvamente applicati siù 
ciàfcuna di quelle linee, che abbiamo 
ora delcritte. 

Vili. 
Dalla collruzione precedente & 

tira 
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tira una molto comoda pratica ^ per 
alzare da un punto dato su un pia- 
no una linea perpendicolare a quefto 
piano» o per calare da un punto pre- 
fo fuori di quefto piano una linea > 
che fia perpendicolare a quefto pia- 
no. Perchè ó che il punto propofto 
Ila in quel piano , Come in A , o da p,o. y,,, 
fuori » come in H » fi potrà fcmpre fa- p,,,;,^ ft„.. 
re avanzare il rettangolo EFBGDA j;::^'.^';^: 
fui piano X» finche la piegatura AB;-j|Xf; 
tocchi il punto dato , e in tutti e due '»«•"•»» • 
r cafi AB farà la perpendicolare do* 
mandata . 

Ne feeue ancora di là , che una li* o" «»« 
nea AB farà perpendicolare a un dicoiare a un 

r r « Il piano, fé far* 

piano X , tutte le volte » che ella perpemiìMia- 
foà perpendicolare a due linee AE,di5aeaopi»- 
AD di quefto piano . Perchè allora JaVono ^"dai 

A-Tfc \« T/* !'• punto> Ove ci- 

. AB potrà riguardarli, come la piega- ^ c.d. . 

tura 
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lui^a di un rettangolo » del quale uno 
^ de* lati piegati fi applichi fopra AE, 

^ e Taltro fbpra AD . Or quefta pie- 

gatura non potrà non sfière perpen- 
dicolare al piano X . 

Manie» di $6 Ci vuofó elcvate fbpra una 11- 
pian» p<rfttii. nea qualunque JvL^ un piano per- 
Jn'itto. *'' pendicolare al piano. X, nel quale è 
quefba linea^fi potrà per que£ho anK 
Gora ferviriì del rettangola piegata 
GBFEAI>. Perchè e' non^ bifogne* 
rà , che pofare fìilia- linea KLil lato 
AD d*una delle parti ADGB di que* 
fto rettangolo piegato 5 ed il piano 

di quefta parte ADGB fera quello , 
che fi dimanda . 

V X I. 

Sì- vedrà fàcilmente , che fé ù pò- 
Bw. viM. fai un terzo piano Y su i duelati FBf 
B^) dei med&fimo^ rectangolo. piegai 

to. 
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to^ qviefJto piano Y farà ancora perv 

pendlcoiare alla linea A fi, e per 

cioiifegueiaza piavalleia al piano X • : 

Dunque fé a un piano-X fi alzi^ T.nrenn 



1fv>->« piano paraJU- 



un'altro. 



ài eguale lunghezza, il pifeino Y> 
cbc palferà per li rto punti F, B,Q» 
fai4 patf algido alt piano> X • 

XI I. 
Quaildo due pianr non faranno 
pa^dtelf, e' fera focile di conofcere 
1* àngolo^ che fanno tra loro , fer- 
vendbfi pure del ndVro rettangola 
pfegsètd'. Per ciò vedere , G. applichi 
una delle due parti ABGD di que-F„,.ix. 
fio rettangolo fui piano X » egli è 
évi4i»e , che T angolo EAD, ovve- 
ro il foo' eguale FBG , mifurerà l'in* 
élinaziòne del piano EABF fui pia- 
nò^ OABG . Ora fé uno avverte ,> 
che AB^è la comune fczione di que- 

ftf 
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« 

ili piani ^ e che £ A , e AD fono 
ciafcuna perpendicolari ad AB , & 
ne caverà fenza difficoltà la fèguen. 
te regola . 
Mifarire l'in. Eflcndo dati duc piani non parai- 

cliaazlone <»,,,/», i .. -, t 

un piano «à leli , il ha da cominciare dal trovare 
la linea retta, che è loro coniUaneL> 
fèzione y dipoi da un punto qualun- 
que di quella linea > fi tirino due 
perpendicolari , le quali fieno cia&u- 
na dentro uno di quefli piani > e Tan- 
golo, che. faranno tra loro quelle due 
perpendicolari -, mifurerà V angolo y 
che li due piani da{i^fanno tra loro' « 

XIII. 
Siccome facilmente ognuno vedrà 9 
che muovendofi ABFE .attorno della 
piegatura AB , la rètta A£, di cui 
, t eftrem i tà E deicrivé un* arco jdi 
ciccolo.ED, non e(ce mai da uii pia- 
no E AH D 9 perpendicolare s^^^ piano 



• • > 



nea su 



puno • 
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X, e che r inclinaziene^aeUa retta SS^'Si 
E A fui pianò X nofi èijiS^iómma al-;;*J; 
tro, che 1* angolo E AD j conofcerà 
ancora , che V inclinazione di una^ 
retta qualunque £A fui piano X, è 
mifurata per T angolo E AH fatto tra 
queftalinea, e la linea AD, ché^ 
paifa per A 9 e per H punto del pia* 
no X 9 ove cafca la perpendicolare 
EH 9 abbaffata su quello piano da un 
punto qualunque E della retta AE. 

X I V. 
Il folo vedere la figura , di cui ci 
fiamo ferviti nell* Articolo preceden- 
te 9 ci fbrnifce di un nuovo mezzo 
d* abbaffare da un punto E 9 fuori 
del piano X9 una linea EH perpendi- 
colare a quello piano . 
< Avendo tirato una linea qualun- Naova 
que BAS nel pianp X 9 fì calerà dal 

punto dato E la perpendicolare EA pLt";.;:" 

a que- 



manie- 
di calare una 
linea pcrpen- 
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a queftà linea • Qò Atto , dal pua- 
tQ A 9 ove cade qjjefta ^rpendicpla- 
re, fi al^i nel piaiK) X la AD p(str 
pellicolare ad A5» ed «bbaflàgdo 
ìnfieme dal pwitQ 4»ltJ0 E , rila cree- 
rà AD la perpendicolare EH» qtìe« 
iota Hnea &rà b perpe^icolare al 
piano X* 

X V. 

setand» ma- DÌ <i^i fi cava una £ècondii ff^si' 
ra UD. linea mèra di alzare al piioo A una per- 
pendicolare MN» da ijKi punto; M 
dato m quefto piano . 
Arando abbaflito <fa ira punto 

qualunque E prefo fuori Mpkm X 
la perpendicolare EH a qu^o pia- 
no, fi tirerà pel punto d^to M la^ 
retta M N , che fia parallela ad HE , 
e quella farà la perpendicolare al 

piano X« 

Dopo 



ni era di irlza- 
re una linea 
perpendìcoli- 
re a un piano 
dato • 



fon* rettali» 
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XVI. 

Dopo il paraileHpipedo , ti foìtdo 
pie ièmplicc e il prìima retto^ Que- 
io è.ana%iraABCDEFGHIKLM, p.,. ^ 
di cui le due bafi oppoftc^ e paril-^ „prifl.,,, 
lele fono due pdigoni eguali , e col- Jt '{ZTài 
locati talmeatc , che i lati GF, FÉ &c. T '* ''f V" 

111% /* t ofrpouc 10« 

dell uno fieno paralleli à* lari BC « "" *•« •"•"" 
LD &c ddl altro, e di cui le akre'* •^f*o^ 
fecce fieno rettangoli A fi G H , «*« • 
BGFC &c. 

XVII. 
I Geometri {appongano quefte^ Forma 
figure formate , come i parallelipipe^ fri 
di da una bafè ABGDLM , che fi 
niuo\ne parallelamente a fé medefi- 
ma in maniera , die i fuoi angoli 
A , B óc^c, {corrano lungo di linee 
perpendicolari al piano della bafe. 

XVIII. 

Per diftinguere le diiferenri fpe- 

cie 



7ione 
prifmi ret- 



Da« pf {Ani » 
ehe hanno 
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eie di prifmi retti , vi Ci aggiunge 
il nome del poligono , che loro fer- 
ve di bafe . Il prifma efagonale , per 
efempio 9 è quello 9 di cui la baie è 

un* efagono . 

XIX. 
Per trovare la maniera di mifu- 
> rare tutte le forti di prifmi retti 9 
/«no leiìVr». otoyctà, V oflèrvarc 9 che di due^ 
S^d'eue^tofo* prifmi retti 9 di cui le bali fieno 
*'*'"*' eguali 9 quello 9 che avrà una più 

grande altezza , farà più grande in 
folìdità nella medefìma ragione , che 
la fua altezza farà più grande . 

Si oflèrverà ancora 9 che due prì- 

cb« banno u' f|^ì fettl 9 che abblauo la medeuma 

tcz» . fono altezza 9 ma uno abbia una baie 9 

medeflma,cht che contenga un certo numero di 
uiorobaa. ^^j^^ j^ ^^^g dell'altro, faranno tra 

loro nella medefima ragione , che. le 

Io- 
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bro bai! . La verità di quella propo- 
fizione (i conofcerà facilmente > fa- 
cendo attenzione alla formazione^ 
de*prifmi fpiegata neirArtic. xvi i. 

Che ab e d efg h i k Im^ ed^ie^c;*». 
ABCDEFGHIKLM fieno i due pri- 
fmi, che hanno la medéfìma altez- 
za , e che la bafe ahcdlm del più pic« 
colo , fia , per efempìo 9 il quarto del* 
la bafe ABCDLM . Poiché 1 due^ 
prifmi fono prodotti da* movimenti 
di quefte due bafi , ne fègue , che un 
piano qualunque 9 che farà parallelo 
al piano 9 ove fono le due bafi 9 ta- 
glierà dentro li due prifmi due poli- 
goni, del quale ciafcuno farà ugua- 
le alla bafè del prifma9 in cui è ta- 
gliato: cioè a dire 9 che la fezione 
del gran prifma farà fèmpre quadru* 
pia dì quella del piccolo . Dunque 
il prifma ABCDEFGHIKLM po- 

N 



194 £tBMENTI 

tra e/Ière riguardato « come compo(ito 
di fezioni tutte quadruple di quelle 
del prifma abcdejghikkn » e per con* 
feguenza la folidità del primo pri« 
fina farà quadrupla di quella del fé* 
condo • 

del''* ««"mt ^P<* quelle due oflcrvazioni , e 
rettoci] pro.43oa farà punto difficile di formar la 

dotta dell* I — ■• ,>. , 

bif«t per i> regola ieguente per xxulurare tutti 

(ut al«zza *,^,/».'^«.* 

I priimt retti . 

Si mifurerà in piedi» o in dita &c, 
quadrate,. Tarea della bafè àtì prì" 
fmai propofio % poi fi moltiplicherà 
il aumero de' piedi-, delle dica &c. i 
che conterrà T altezza del prifìna » 
ed it prodotta darà il numera dei 
1^^Ì^ odica<&c. cdbidie%iOonteQu<- 
te od {HTÌfma proprio ^ e confe- 
giientemente quella farà la fua^ 

mifura. 

XXIL 



in qaefto, 
facce , 
che fone in 
quedi retun« 
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X X I L 

11 nome di prifma Ci dà ancora^, 
a*folidi (iìg. XI 1 1.) che hanno due 
bafi poligone eguali , ficcome i pre- ,prifmi.bH, 
cedenti» ma le altre facce fono pa-*];"JÌ'J"j;ff*] 
rallelogrammi , in luogo di eflere ;jj*;; 
rettangoli • Per diftinguere quefti'"» ' 
nuovi prifmj da quelli , de'quali ab- ««"«."eeH «i- 
Diamo parlato» li chiamano prilmi i«i«6»nim^ 
obliqui » per contraporli agli altri » 
che noi abbiamo chiamato prifmi 
retti • 

XXIII. 

I prifmi obliqui fi concepifcono 
formati da una bafe abckit che fi 
muove parallelamente a fé medefi- 
ma , e in tal maniera » che i fuoi an. 
goli fecondino le linee parallele ag » 
^^» c(i&c,9 che fono elevate fuori 
*iel piano della baie , e che non le.* 
fono perpendicolari • 

N 2 XXIV. 
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X X t V. 

L'analogia 9 che vi è tra la for- 
mazione di quefti, e quella de'pri- 
fmi retti) di cui abbiamo parlato 
( Artic. xv 1 1. ) dà^cilmente la mi* 
fura della folidità de' prifmi obliqui. 
Perchè fé uno immagina al lato di 
un prifma obliquo abcdefghik un pri- 
Fio. xTi. . e fma retto ABCDEFGHIK , che ab- 
bia la medefìma baie 9 e che fieno 
quelli prifmi comprefì tra due pia- 
ni paralleli , (I vedrà , che la folidi- 
tà di quelli due corpi farà afibluta- 
mente la mcdefima . 

Perchè fé per un punto qualun- 
que P dell'altezza uno fa pafTare^ 
un piano parallelo alla bafe , le le- 
zioni NOPQR mpqr , che quefto 
piano formerà in ciafcuno de' due 
prifmi, potranno efière riguardate, 
come le bali eguali ABCKI, ahcki 

giunte 
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giunte a NOPC^ , mpqr col movi- 
mento , che forma quefti due pri- 
imì 9 e così quelle due fèzioni faran- 
no poligoni uguali. 

Ora fé tutte le fezioni immagi, 
nabiii , che fi pofibno formare ia^ 
queili due prifmi per mezzo de'me- 
deflmi pian! » che li legano , fona 
eguali 9 e converrà 9 che eguali fieno 
le fomme di quelle fezioni » cioè 
de* prifmi . 

Quefta propofizione fi fuole or- »p'if«j «•{.». 
dinariamente proporre cosi. I pn- a' prifmi retti. 

r • 11* •/* 1* > */** allorché han- 

imi obliqui lono uguali a prilmi a» j« medeii. 
retti > allorché hanno la medefIma^é<k'fimlV* 
baie 9 e la medeflma altezza . Si chia« 
ma r altezza del prifma la perpen-^ 
dicòlare calata dal piano fuperiòre 
fuir inferiore 9 o fopra di lui prò 
lungato. 

N 3 XXV. 
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XXV. 

fi come i paralleiipipedi devono 
eiTer contati nel numero de' pri-* 
fmi i (1 {tenderà a quello i che abbia-^ 
mo detto de'priimi,a'parallelipipe' 

L* ifieffo « de> di obliqui i cioè a dire alle figura 
Ibu^S^'^'^nt-dbcdefgh prodotte col far muove-* 
?eS;édu«tre un quadrato^ un rettangolo* ov- 
*'' vero un parallelogrammo talmente « 

tAvou xir. gi^g j jQjqì quattro angoli fecondino 

piG.i, e ti. le linee parallele, che fono fopra la 

bafè al2at& obliquamente ,. Così il 
parallelipipedo obliquo ahcdefgh ia« 
rà uguale al parallelipipedo retto 
ABCDEFGH * fe la bafc ahgh è la 
medefima* ovvero ha la medeiima 
lùperficie * die la baie ABGH tdt 
la perpendicolare calata dal piano 
dcfi Ì\li. piano d!^^^ è uguale allsi^ 
perpendicolare calata dal piano DC 
F£ fui piano ABGH • 

XX vr. 
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X XVI. 

Avendo Veduto quello » che con* 
x:€rne ì parallelipìpedì > ed i prifm!» 
«{àminiamo ora le piramidi » cioè a 
dire i corpi , che Ìbno ^ come.» 
ABCDEFGi comprejfi da m certo fi«. m. 
numero di triangoli , che partono 
tutti da una medefima fommità À > 
e che terminano a una bafe poligo* 
ma qualunque fiCDEFG . Egli è ne* 
ceflkrìo di confidcrare qu^e for- 
ti di folidi non (blamente perchè fi 
incontrano negli edifizj ^ e in altri 
ilmili lavorìi ma ancora perchè tut- 
ti i ibiidi terminati da^ piani » fono 
tante piramidi udite ^ ficcome le fi« 
gure rettilinee ibno tanti tnango^ 
lì • Per renderli di quello certi «: 
non bifogna. ùrt altro > che tira- 
re da un punto prelb t ove uno* 
vccré} neU'interìore del corpo pro^: 

N 4 pollo 
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poÀo delle linee a tutti gli angoli 
di quelli corpi . 

X X V I L 
Si didinguono le piramidi Tune 
dair altrev come li prifmi , dal no- 
me della Hgura « che loro ferve di 
baie* 

X X V I i L 

Allorché la piramide ha per baie 
una figura regolare 9 e la Tua fom^ 
mità corrifponde perpendicolarmen^ 
te al centro H della fua bafe > come 
nella Fig. ni.) la piramide è allora 
chiamata piramide retta 5 al contrae 
rio è nominata piramide obliqua ^ 
allorché la fbmmità non è perpendi'f 
colarmente fopra al centro 9 come 
nella Fig. v. 

X XIX. 

* 

per vedere la maniera dì mtfura-< 
re le piramidi di tutte leXorti^ tan^ 

■•. •; s tO 



DI dROMETRIA* «ot 

tx3 rette i che oblique, cominciare-» 
mo dal fare su quefte figure alcune 
rifleffioni generali y alle quali condu- 
ce la conofcenza delle. proprietà* dei 

prifmi . 

Subito che uno fa attenzione», 

ali* egualità de* prifmi , che hanno 

la medefima bafe s e la medefima al-» 

tezza , fi ricorderà 9 che i parallelo-^ 

grammi fono cosi uguali tra loro % 

allorché hanno quefte medefime con-r 

dizioni » e T ifteffo pure è de* trian-? 

goli * 

Quefte tre verità rapprefentando* 
fi alla mente , 1* anologia deve por- 
tate a crederei che le proprietà» chtt 
fono comuni a* parallelogrammi , ed 
a* triangoli, le poffono eflère ancora 
a'prifmi , ed alle piramidi 5 duaque 
fi può congetturare , che le pirami-? 

di , che hanno }a medefima bafe , 

la 
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la medelima altezza » hanno la me*^ 
defima folidità » 

XXX. 
te feguenti rifleiiìoni conferme-^ 
ranno quefta congettura ^ 
Fi«.iv.,ev. ' Sieno ÀBCDE^ abcde due pira*- 
fnidi^ delle quali le altezze AH 9 ah 
fieno le medéfìme^ e le bali fieno 
due figure uguali ^ per efeoipio % 
àut quadrati Uguali BCDE^ ècdc t 
£b litio s* immagina 9 che quefte due 
piramidi fieno dtvifè per una infini> 
tà di plani paralleli alle loro bafl > fi 
immàgitierà facilmente « che quefle 
^i&ì^ni di piramidi daranno de'qua* 
dràti eguali IKLM, ékàn^ econfè"* 
guenteifiefite che ie due piramidi 
^^tio tfktt riguardate 9 come del- 
le little di un cnedeflmo numero 
di l^zióini ) le quali m quefb duc^ 
^rafiìidi faraittao li^qalt tiaftuna 

aìla 
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alla fuà eorrifpondente . Dunque Ci 
cotiduderà i che la fomma delle ih* 
2iotii è la medefìma da una parte t 
t dair altra $ cioè a dire ^ che le due 
piramidi hanno la medelìma (blidità. 
Se le bai! delle due piramidi lb£r 
fero altri poligoni regolari ^ o irre-* 
golarì BCDEF, ^c^^ eguali tra lo-? 5iG,vi.,evn. 
ro^ non vi è nelTuno^ che non ore* 
defle^ che tutte pure le fezioni 
IfeLMK» ikìntit dell'una, e dell'ai* 
tra dì quelle due piramidi doveflc* 
to tra loro clTére eguali, e che per 
toa{eguen2a tion conchiudefle , che 
le piramidi farebbero le mcdefime, 
allorché hanno la medeCma baie i 
e ia medelìma altezza . 

XX XI. 

Tutto quéfìo è facile ad immagfcr 
nare dopo la dìmoftrazione , cheu 
noi abbiamo dato dcU* ugualità de* 

pri- 
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prifmi 9 elle hanno la mededma al« 
tezza : Gontuttociò la (Imilitudine 
tra qualunque fezione IKLMN di 
una piramide 9 e la bafè BCDEF» e 
l'ugualità delle fezioni IKLMN > e 
ikìmn fono di quelle propofizioni» 
ctie ancorché fenfìbili ad ognuno t 
hanno rigorofamence bifogno di di- 
moftrazione : e per trovare quefts^ 
vi è di bifogno di entrare in più 
conQderazioni fulla (imilitudine del- 
le figure folide • 

■ X X X I L 
Riprendiamo la piramide AfiC- 
D£F 9 e fupponendda divifa per 
Ro. K. un piano IKLMN 9 parallelo alla^ 
bafe9 dimoilreremo 9 che la fezioncy 
ovvero la divifione formata per que- 
llo piano nella piramide è un poli-^ 
gono perfettamente flmile ài poligo« 
no BGDEF, e che la pirami- 

de 
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<de AlKLMN è eflà medefima per- 
fettamente flniile alla piramide AB- 
CDEF, cioè a dire, che gli angoli, 
che fermano tutte le linee di quelle 
due figure, (bno refpettivamentc* 
eguali , e che tutti li lati della pic<» 
cola piramide avranno il medefìmo 
rapporto tra loro , che quelli della 
grande • 

X X I I L 
Cominciamo dall' oflèrvare , che 
fé due piani X , ed Y fono paralleli, Ficvnr. 
e che due linee qualunque ALD 9 
A M E partendo da un médefimo 
punto A , traverfano quefli due pia* 
ni, le rette LM , DE, le quali con- 
giungono i punti L , M, D, E, fa-' 
ranno parallele , la ragione (ì è , che 
fé quefte due linee non foffero pa- 
rallele, fi rincontrerebbero in qual- 
che parte , effendo prolungate : ma 

fé 
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fc a rincontraflcro i piani , né* quali 
elTe fono 9 e da' quali non poflbno 
partire , ef& pure prolungati, quanto 
farà neceflario 9 fi rincontreranno « 
Dunque non farebbero più paralle- 
li i come fi fuppone . 

XXXIV. 

* Suppofto dunque « che ii piano 
I K L M N fia parallelo al piano 
?.<».vr. BCDEF9 ne feguirà, che tutte le_* 
linee ML , LK , KMN , NM fa- 
ranno parallele alle linee ED » DC 1 
CB, BF9 FÉ, e confeguentemente , 
che li triangoli A L M, A K L , 
AIK &c. faranno fimili alli triangO"* 
li ADE, AGD, ABCiScc. Se uno 
prende r uno de' lati di quelli trian* 
goli , per efempio , AM per comu^ 
ne miìura , ovvero per fcala di tut^ 
ti li lati della piccola piramide , men- 
tre che il lato corrifpondente A£ fer- 



virà 
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vira di fcala a* lati della grande» fi 
vedrà facilmente « che i lati M]L, LK» 
KI &c. del poligona IRLMN fono 
proporzionali a*lati ED, DQCB&c, 

del poligono BCDEFG* 

Sì vedrà ancora facilnietjte» che 
tutti gU angoli IKL> KLM dcu (g- 
ranno /efpcttivan)«alie eguali àgli 
angoli BCD> CDE/» pokhè li prit- 
fmt faranod formati 4a lio^e ^tU 
Icle a' lati de* fecondi * Dunque li 
due poligoni IltlMN » BCDEF> 

faranno finult .. 

XXXV» 
Tra ì luì AM • AU AK fe. • 
eflèndo proporzi^naU a' lati A E 9 
AD, AC<&c.-» egli angoli ALM » 
A L K ^. rerpe^tivAcaeate eguali 
9g;li aogcdi A D£ 9 ADC i&£. a c^^- 
Gì deUa fimilitulime i^ triangoli 

ALM , ADE , ALK , ADC &c. * 

le 



2o8 



ELEMENTI 



le due piramidi AIKLMN, ABC 
D£F) faranno intieramente limili. 

X X X V L 

Finalmente fé uno tira dal pun- 
to A 9 AH perpendicolare al piano» 
fui quale è fatto il poligono BCDEF, 
e che QJla il punto ^ ove qu#a per- 
pendicolare incontra il piano del po- 
ligono IKLMN9 egli è chiaro 9 che 
le rette AQ^ AH» altezze delle due 
piramidi AIKLMN, ABCDEF, fa- 
ranno tra loro nella medefima ragio- 
ne 9 che i lati omologhi AM 9 A£ , 
AL 9 AD &c. 9 ovvero 9 quello , che 
torna allo ileflb > che fé uno prende 
le altezze AQ^ AH, per le fcale^ 
delle due piramidi 9 i lati AM9 AL&c. 
conterranno altrettante parti di AQ» 
che i lati AE9 AD dee. contengono 
di parti di AH • 

xxxvir. 



/ 



e. 
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XXXVII. 

Se a torna ora a conflderare le ^»«v»»«vh. 
due piramidi ABCDEF abcdef^ fi 
vedrà 9 che le due fezioni IKLMN» 
ikìmn eflèndo fimili alle bafi BGDEF, 
l e d eft che fono le medefime, fa- 
ranno fìmili tra loro. Si vedrà di 
più 9 che quelle* due fèzioni faranno 
uguali fra loro, poiché le fcale di 
quefte due figure fono le rette ugua- 
li AQ^ aq , altezze delle piramidi 
AIKLMN, aiklmn. 

Dunque, fenza conofoere la fo- Lepirimwi, 
Udita delle piramidi, fi sa di già contU':Z:^, 
certezza, che fé elle hanno la mede-jj'^*'*,";^ 
fima altezza , e la medefima bafe , '*""* "«"^ 
fono uguali , come noi V abbiamo 
congetturato ( Art. xx i x. ) 

XXXVIII. 

Se le bad di due piramidi in luo* Daepirtmi. 
go di eiiere le medelirae , faranno ««uaii , f*.. 

y^ r f Vendola me* 

O loia- de. 
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i'u'oro "r (olamente uguali nella fuperficie « le 
Jo Angoli V piramidi faranno ancora eguali in 
«'J'jj'°»««-folidità: perchè Htno abcdef, e arft 
ftper Scie . ^yg piramidi 9 che hanno la medefi- 
fw.vii.,exi. jna altezza ah ^ fc noi dividiamo 
quelle due piramidi per un piano 
qualunque parallelo alla bafè, egli 
è evidènte 9 che riilellà proporzio- 
ne avrà r area iklmn ali* area hcdef^ 
che r area uxy ali* area rft 5 poiché 
iklmn t bcdeftGtnào (i* Part. Ar- 
ticxxxrv.) figure fimili> non difiè- 
rifcono ( I . Part. Art. xlviii. ) che 
per le loro fcale aq -, ah de. 5 e così 
le figure «j^» rftt ellèndo parimen- 
te fimili y non differifcono efiè pu-> 
re, che per le loro fcale 9 che fono 
ancora le linee aq^ ah . 

Ma fé le bafi rfit bcdef fono 
eguali in fuperficie 9 le loro parti 
proporzionali uxy t iklmn-» fono 

ugua- 
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Uguali : dunque tutte le fèzionì del- 
le due piramidi <i r/>» ahcdcfd.yx^ti" 
no la mededma eftenfìone : dunque 
tutte effe infleme , cioè a dire le pi- 
ramidi medeilme faranno eguali in 
folidita • 

XXXIX. 
Se la bafe bcdefàtìhi prima pi- j-» ?'"«»«'". 

^ IT r che Aanno ja 

ramide contiene un numero deter- «««««finiaii- 
minato di volte la bafè r/V» la fb-J«» '«««'• 
lidità della prima piramide ahcdef 
conterrà il medefìmo numero à\ vol- 
te la folidita della feconda a rft . 

Perchè in queflòcaib la bafe hcdef 
eiTendo divìfa in più parti 9 delle 
quali ciafcuna ila uguale alla bafe^ 
fft , {\ potrà concepire la piramide 
abcdeft come compoftadi più altre 
piramidi 9 che abbiano per bafi le 
pajrti di h e def . Or ciafcuna di 
quelle .nuove piramidi farà uguale 

O 2 alla 
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alla feconda piramide a rft <% fe- 
condo che no! \ abbiamo prova- 
to neir Articolo precedente : dun« 
que &c. 

Che fé la bafe r ft-^ non veniflè 
efàttamente contenuta nella bafe^ 
h e defy ma avellerò quelle bali una 
mifura comune X 9 A doveva eia- 
icunadi quelle due ball hcdeft rft 
dividere in parti uguali ad X , e li 
farebbe veduto* che le due pirami- 
di ahcdeft a rft erano compofte 
di piramidi tutte tra loro eguali tan- 
te > quante le due ball contenevano 
parti eguali di X , dunque le pira- 
midi ahcdef^ arft faranno tra* 
loro 9 come le loro bali • 

£ iè le bali follerò incommenfu- 
rabili 9 li farebbe fempre vedere 9 
algrado ancor àì quello 9 che le 
piramidi farebbero tra loro nella 

me- 
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medefima ragione , che le loro ba- 
fi , fervendoli di una introduzione 
Umile a quella 9 che abbiamo ufata 
in un (Imil cafo ( 2. Part. Articolo 
XXVIII. ) allorché Ci trattava di 
paragonar le figure 9 che avevano i 
lati incommenfurabili } cioè a dire» 
che fi diminuerebbe air infinito la_» 
mifura X di maniera, che Ci po- 
teffe pigliare per mifura comune.» 
tanto della bafè rftf che della ba- 

Avendo (coperto , che le pirami- 
di » le quali hanno la medefima al- 
tezza , fono nella medefima ragio* 
ne delle loro bafi , fubito uno fi ao 
corge , che la mifura della loro fo- 
lidità, non ha gran difficoltà. , 

Perchè non G. tratta più» che dÌFia.x.,ew. 
faper mifurare una fola piramide 

O j per 
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per mifurare tutte le altre . Sup- 
ponghiarao 9 per efempio , che noi 
fappiamo mifurare la piramide»» 
AfiCDEt e che Ci domandi la mi- 
fura della piramide ASTVXY, che 
hon ha ne la medefìma baie , ne la 
medefìma altezza della prima, noi 
cominceremo dal fare una piramide 
fimile alla piramide ABGDE , e^^ 
che ha V altezza della piramide 
A S T V X Y >^ ciò che farà facile : 
perchè bafterà ( Articolo xxxv. ) 
prolungare i lati AB, AC, AD , 
AE , e tagliarli col piano LMNO ^ 
di cui la diftanza AG fino alla fom- 
mità A-, (la uguale ali* altezza-, 
ACt, 

Quefto fatto , poiché per la fup- 
pofizione fatta noi fappiamo mifu- 
rare la piramide ABGDE , egli è 
evidente , che noi fapremo mifura- 
re 



\ 
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re pure la piramide ALMNO, che 
le è fimìle . Perchè qualunque fieno 
le operazioni 9 per le quali fi mi« 
fura la piramide ABCDE, fi pò* 
tra Tempre fare le medeflme opera- 
zioni per mifurare la piramide fi* 
mìle ALMNO , foltanto che fi ado- 
pri in quefta una differente icala • 

Supponendo dunque 9 che la pi- 
ramide ALMNO fia miflirata , la 
fua mifura determinerà quella della 
piramide propofta ASTVXY : per- 
chè per rÀrticoIo precedente quefte 
due piramidi fono tra' loro , come 
lelorobafiLMNO, STVXY,enoi 
abbiamo infegnato nella feconda 
parte a trovare il rapporto di quefle 
due bafi • 

X L I. 

Poiché dunque non fi tratta 9 che 

O 4 di 
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di mifurare una fola piramide per 
faper mifurare tutte le altre pira- 
midi immaginabili , proponghia- 
mocene una fèmpliciilìma , che fi 
può formare ) tirando da quattro 
angoli A9 B9 G9 Hfd' una fac- 
cia di un cubo ABCDEFGH, 
fi(».xib quattro linee al punto O , centro 

di qùefto cubo 9 cioè a dire al pun- 
to in egual diflanza pollo da A 9 
D, B, E &c. 

Si vede fubito 9 che quella pira- 
mide è la fèlla parte del cubo 9 poi- 
ché fi può il cubo rifolvere in fci 
piramidi uguali 9 prendendo cia- 
icheduna fua faccia per bafe . Ora 
il valore del cubo è il prodotto dell' 
altezza A F per la bafe A B C H . 
Dunque per avere il valore della 
piramide 9 bi fognerà il prodotto di 
AF per ABCH partire in fci par- 

ti 



\ 
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li Uguali 5 ovvero , quello , che tornai 
allo fleifo) biTognerà moltiplicare la 
ièfta parte dell' altezza^ AF > per la 
bafè ABCH, e come la feda par- 
te deiraltezza AF, è il terzo della 
altezza OL della piramide O ABCH » 
poiché la fua altezza OL è la metà 
del lato del cubo 9 ne fegue , che la 
mifura della piramide O ABCH è il 
prodotto del terzo della fua altezza 
per la bafe . 

X L I L 

Suppcmendo ora > che s* abbia a 
mifurare una piramide qualunque ^^«..xiii. 
OKMNSTV» (1 immagini un Cubo, 
dì cui il lato AB 9 o AF fia doppio 
dell'altezza OL della piramide pro^ 
polla , e li conCepi(ca dentro quefto 
cubo una piramide OABCH > la 
punta di cut fi a al centro 9 e che 

9bbh per bafe una delle facce ABCH 

del ^ 
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del cubo • Quella nuova piramrJe- 
avrà la medefìma altezza della prì<» 
ma , e per confèguenza ( Articolo 
XXXIX. ) la folidità di OABGH , 
farà a quella di OKMNSTV, co- 
me la bafe ABGH alla baf^ 
KMNSTV: ora per r Articolo pre- 
cedente il prodotto del terzo dciral- 
tezza coniune OL per la bafe ABGH 
è il valore della piramide O ABGH r 
dunque il prodotto del terzo della 
medefima altezza comune OL per 
la bafe KMNSTV farà il va- 
lore della piramide propofta-» 

OKMNSTV. 

Ltfòiiditàdi .Quindi (i forma quefto generale 
JalnilqoT'^è Teorema 9 che una piramide ha per 
Jiii/^It": mifura il prodoto della fua bafe nel 

."•JuTiutu: terzo deUa fua altezza . 
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Come noi abbiamo veduto ( Ar- 

*t \ 1 l/**»l«\i« Lsi piramide 

ticolo XXI, jt che la lolidita di une n ter7.dei 
prifma è il prodotto della bafe per [."Tedefim* 
la fua altezza,egli è chiaro per TAr- déSm '«luz*! 
ticolo precedente , che le piramidi " ' 
faranno fempre il terzo de* prifmi , 
che hanno la medeilma ba& 9 e la 
medefìma altezza. 

X L I V. 

Dopo aver mlfurato tutti i fòlldì 
terminati da fuperficie piane, cer- 
chiamo ora la maniera di mi fura- 
re i terminati da fuperficie curve . 
E ficcome noi nella terza parte non 
abbiamo trattato, che delle figure, 
di cui il contorno non contiene altre 
curve, che il circolo 5 noi non efa. 

mine- 



\ 
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mineremo 9 che i capi , dì cui le 
curvature fono circolari • 

Neirefame di quelli corpi noi 
avremo due objetti , la mifura del- 
le loro fuperfìcie 9 e quella della (b- 
lidità : Perchè eflcndo quefte fuper- 
fìcie o intieramente curve <, o 111^ 
parte piane , e in parte curve 9 
noi non potremo richiamare la lo- 
ro mifura alia prima parte 9 ficco-* 
me noi abbiamo fatto quanto a i 
corpi terminati da fuperfìcie piane • 

X L V. 

TATouxm. Il pJJ, femplice di tutti rfolidì 

curvilinei è il cilindro . Quello è 

j^un corpo, come AKCDEF 9 di cui 

^ueb.flo;.ie due bafi ABC, DEF, fono 

icie, che fono due circoIi ufi[uali congiunti coa-# 

circoli ogaa- ^ r • ^ t n \ 

ii,edauiipia-una luperhcie curva j che li può 

no piegato in. , i ^ , / 

torno le loro uumagmare Igrinata da un piano. 

circonferenze ^ r ^ 

pie- 



mie. UftìU 

Il cilindro 

è un foiid 
temi nato 
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piegato attorno alla loro circonfe- 
renza. 

Allorché due circoli fono collo- ?»».'. 
cati in maniera ^ che il centro G *' '"»'«'* '• 

, I , •/» 1 !• Cilindro reto 

dei primo cornlponde perpendico-w.^i»»"!»» 
larmente lopra al centro H del 
fecondo 9 il cilindro fi chiama ret- 
to . 

Il cilindro (i chiama al contrario 
obliquo 9 allorché la linea tirata^ 
per i due centri G , e H è obliqua ,,,,^ „ 
rifpetto a* piani ABC, DEF, 

X L V I. 

La formazione geometrica di que-^'^i^i"*. 
ili folidi analoga a quella de* pri- 
fmi, e de* parallelipipedi , di cui fi 
è parlato ( Articolo xv 1 1 . ) confi- 
fte a far muovere un circolo paral- 
lelamente a fé fleflb in modo , che 
tutti i fuoi punti deferivano lìnee 



/" 
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rette parallele ^ che (i alzino fuori 
del piano di quefto circolo . 

X L V I I. 

Si potrà mifurare nella fèguente 

paniera la fuperficie di un cilindro 

retto: ciò) che fpeiTo è neceiTario 

di fare ^cr la proprietà . 

iiQ.i. Le due circonferenze ABC , DEF, 

efièndo ciafcuna divifa nel mede(l« 
mo numero di parti eguali , ficcfaè 
ì punti di divifìone di fotto corrifpon« 
dano agli altri di fopra > li tirino del- 
le linee rette y che congiungano gli 
angoli corrifpondenti de* due poligo» 
ni regolari , che dà quefta operazio- 
ne . Egli è chiaro , che fi avrà allora 
un priihia , la fuperficie del quale ù.* 
rà compofia di altrettanti rettangoli 
comprefi nella fuperficie del cilindro) 
quanto vi ha di lati comprefi in cia- 
fcuna 
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{cuna di quelle circonferenze ABC, 
DEF . Ora ciafcuno di quelli rettan- 
goli avendo la loro altezza uguale 
ad AD , la lor mifura totale farà il 
prodotto dell'altezza AD per la fom- 
ma di tutte le bafì, cioè a dire pel 
contorno del polìgono comprefb o 
ifcritto dentro il circolo DEF , ov- 
vero ABC. 

Ma (iccome a mifura 9 che il nu-* 
mero de' lati di quello poligono farà 
grande , il contorno del poligono ii 
approffimerà fempre più alla circon- 
ferenza 9 elafuperficie del prifmaa 
quella del cilindro y ne fègue » che 
fé uno s'immagina , che il numero de' 
lati di quello poligono diventi infini- 
to, il prifma non farà pìh differen- 
te dal cilindro . Dunque la fuperficie u mptrtcu 
curva del cilindro retto è uguale ad cmndr«'reuo 
Un rettangolo» di cui Taltezza faràrewngoi*"" 

J\JLJ j de- 



- I 
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defim* «kei. ^.D* c U Lafc Utta linearetta ugua* 

te , e di cui , _ -r^-ri»^ ^ 

I, bife è u- le alla circonferenza DEF . 

ckcoafecenza Qucfla propofìzìone può fervlre a 

trovare 9 per efempio^ quanta ftoffa è 
neceflàrìa per coprire una colonna 
cilindrica , o per parare al di dentro 
' una Torre tonda , 

X L V I I I. 

Quanto alla fuperficie del cilin- 
clro obliquo y non fi può mifurare 
nella medefima maniera : perchè in 
luogo di rettangoli (1 troverà de* pa- 
rallelogrammi di diverfa altezza . So- 
lo per via di metodi involuti, e diffi- 
cili fi è arrivato a conofcere il vaio 
re approflìmato di tali fuperficie -y ed 
i problemi di quefto genere non fo- 
no da elementi • 

. X L I X. 

Riguardo alla folidità de' cilindri 

o ret- 
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o retti 9 ovvero obliqui , fi trova fa- 
ciliifimaniente . Perchè egli è evi- 
dente , che tutto quello , che noi 
abbiamo detto de* prifmi , converrà 
a* cilindri > fé fi riguardono ì cilin- 
dri, come gli ultimi priimi, che 
fi può loro infcrivere . 
£ così i cilindri > che avranno la > tiHndtt, 

1/* !/• l«i/» t cfcc hanno J*i« 

medelima baie 9 e la medeiima altez* ^^^^ i>if« , • 
za, laranno eguali m foudita* «tutu la «». 

" Uditi . 

4* 

E la mifura di un cilindro qua- ^' "^^^fl 
lunque farà il prodotto della fua ba- «»«'""«"? * 

r i t* ' 1 " prodotta 

le per la futa altezza • <)«u« «>• *>»* 

^ - tt p«r U fii* 

Il cono è il più iemplice folido de* 
curvi dopo il cilindro^ quefto è una fi- 
gura,come ABGD£,che ha per bafé Fi«.ni.,eiv. 
Un circolo, ed ha la fuperfìcie com- 

P . polla 
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/"?■!* ?"Pofta di una infinità di lince rette ^ 

fpecie di pira- F - ^ -• li /* 

iiiid«,cheh.^|je yengono tutte dalla fommità A 

per baie un • r Y>^^'r^T^ i» 

•iK*io. alla circonferenza BCDE di quello 
circolo 4 Si può riguardar quello 
folido 9 come una piramide , che ha 
per bafe un circolo • ' . 

L I I. 

Se , come biella Figura iii., la 
iB«ono(««o. punta, o lommita A del cono com^ 
bCrr ^ fponde perpendicolarmente fbpra il 

centro Qdella baie 9 il cono e chiamar 
to retto 9 iè la (òmmita CQrrifpònde a 
un punto differente dal centro delU 
bafe 9 Fig. i v. > è chiamato, obliquo * 

L I I I. 

Per mifurare la fupepfìcie di un co- 
no retto ABCDE9 fi riguarderà9 co-4 
4ne l'ultimo delle piramidi 9 che li fi 
poflòno ifcri vere 5 cioè ^ dire 9 fi 

di- 



Pio. III. 
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divida la circonferenza della fua ba- 
fe-BCDE 9 come fi è fatto delia cir« 
conferenza del! cilindro in una infi« 
fiità di piccoli lati 9 e tirando delit 
linee da tutti gli angoli alla (bmmi- 
ti del cono A 9 Ci troverà 9 che la fu- 
periìci$> conica è un' ammaflò di una 
infinità dì piccoli triangoli ifofceli » 
l'altezza de* quali è uguale al lato 
AB del cono 9 e de' quali tutte le bafi ufaptrid* 

• •/% • /• f*ii 9 di un cono 

miieme unite lono eguali alla cir- reno ii mira. 
conferen!za BCDE; di dove è facile ctndTiil meli 
il vedere 9 che la mifura di quefta fu- pel ucìJ^Z 
perfide fi troverà moltiplicando la £??'•& f*** 
metà di AB per la cirèon&renza 

BCDE.^ 

L I V. 

Se uno a r icordà9 che la fuperficie 
di un fettore di quello circolo^ ugua- 
le ( 1 1 i*Part.Art.x.) al prodotto dell' 

P a arco 
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arco di quefto fettore per U metà del 
raggio 9 (1 vedrà , che per coprire 3 
cono retto AfiCDE d'una fuperfìcte» 
che fi pieghi, come di cartone &c. bì^ 
u« fetMf* fognerà prendere un lettore di circo 
£ ft*4'*flc.ì lo , il raggio del quale fia eguale ad 
S"J:1?. * ab , e r arco alla circonfcrcnzi 



un coao • 

BCDE 



L V. 



Allorché ti cono è obliquo > la 
mtfura della fùa fuperficie , come 
quella del cilindro obliquo , è affai 
difficile a trovare anco d'una manie- 
ra approflìmata , e quefto pure è uq 
problema , che non ha luogo negli 
Elementi • 

L V L 

Quanto alla folidità de* con! o ret« 
ti 9 ovvero obliqi^i > H riguarderan- 
no 



àanno VldtìC* 
ft bafe, ed al* 
uzza» fono «• 



DI GEOMETRIA. S29 

AD (]iiefiÌ9 come le ultime piramidi) 
)che fi poiTano loro infcrìvere, e per 
Gonfeguenza (i potrà loro applicare 
quel 9 che fi è detto delle piramidi 
m generale é * 

E così i coni, che hanno la me- iconi,- cu 
defima baie , é la medefima altezza 9 
fono uguali. *;S; 

L V 1 r. 

£ la folidità di un cono qualunque &» c'u'pTe! 
farà il prodotto della baie pel terzo tT'^i^^ 
della ilia altezza • 

» 

L V I I X 

Vìen qualche volta il bìfogno di mi- 
llirareun corpo, comeBCDEFGH»»'*-^"^'^ 
che fi chiama cono troncato , cioè / 
la parte, che rcfta di un cono AFGH, 
allorché fé ne leva un* altro coao 
più piccolo ABCDE per una fczione 
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parallela alla bafe FGH • Egli è evi^ 
dente , che la mifura di quefto fbli--> 
do farà la diiFerenza tra la folidità 
di due ooiù AfiCDE » ÀFGE% 

• ■ 

JL 1 J\,m 

Quanta alla fuperficie di un cono 
troncato , fé egli è flato formata 
dalla fezione di un cono retto 9 fi 
può trovare qualche cofa di più fem- 
plice , che di mifurare ièparatamen- 
te le fuperficie de' due coni , e ibt* 
trarne r una dall'altra. Sì tmpìe^ 
gherà per ciò ottenere il feguente 
metodo 9 che è facile ad immagi- 
narli dopo quello 9 che già fi è detto 
( Articolo Liv. ) 
..•.vL,.vii. Supppnghiamo , che ALR fia il 

attore , che biibgna cofhruire per 
potere coprite il cono AFGH, fé fi 
deferiva dal centro A coli' interval- 

lo 
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b AM eguale ad AB un*àrcó^MP^ 
egli è chiaro 9 chelofpazióMPRL» 
farà una porzione di circòlp , capace 
a coprire la fuperfìcie cercata del co- 
no troncato . Ora fé uno s'immagi- 
na i che te due circon^renzé , del- 
le quali MP » ed LR fono archi {x- - 
mili ) fìenp finite 9 fì avrà un circolo 
intiero , la mifura del quale ( 3 . Part. 
Art^ V I n . ) farà il prodotto di ML 
eguale a BF 9 per la circonferenza 9 
di cui AN è il raggio 9 eifendo N il 
mezzo di ML . Dunque la porzione j,,^.^^^ ^^ 
del circolo MPRL9 ovvero la fuper- j;'^';;*^-;; J 
ficie del oono troncato BCDEFGH» «••«<»■*""*• 
che gli è egizie 9 fi mufurcrà mólti-" 
plicando ML 9 per Tarco NQj oV-? 
vero quel 9 che torna all'ifteflò 9 mol» 
tiplieando BF9 perla circonferenza 
IKL 9 che dà la fezione del folido ' 
propollo per un piano parallelo aU 

P 4 la 
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la bafe^ e che paflfaper il mezzo 
del lato BF . 

L X. 
u ifcri i wi L'ultimo de* corpi folidi , de* quali 

corpo, It fi». , /. 1 . #. * 

»«'•««• ^«! noi tratteremo y fi chiama sfera, ovve- 
ipomiesMi-ro slobo; cioè quello > la fuperficie 
li dd «••!(•. del quale ha tutti i luci punti egual- 
mente diilanti da uii medefimo pun- 
to» chen'è il centro. Speflb occorre 
di mìfurare quella fuperficie ^ per 
e{èmpio,(i vorrà (àpere,quantD vi vor« 
rà di doratura per una palla ; quanto 
d i piombo per una Cupola &c. 

LXL 

Sia X la sfera, di cui fì ha da miiti- 
rare la fuperficie ^ egli è evidente > 
che fi può concepire quello folìdo > 
come prodotto dalla rivoluzione df 
un femicircolo AMB attorno al fuo 
diametro AB • 

Sup- 



nf.vitt. 



D V^ S O Ji E T R I A ; ili 

Suppónghiamo » che m luogo del- 
la mezza circonferenza, noi abbiamo 
un poligono regolare di un numero 
infinito di piccoli lati, o fé uno vuole, 
di un grandiffimo numero di lati, e 
fi voglia mifurarc folamente la fu- 
pcrficie Z prodotta dalla rivoluzio- 
ne di quefto poligono . Sarà facile 
dì pafTare alla mifura delle fuperficie 
della sfera, ficcome noi fiamo pa(^ 
fati dalla mifura delle figure rettili^ 
nee a quella del circolo • 

per mifurare la fuperficie del fbli- 
do Z , efaminiamo la piccola parte 
diqocfta fuperficie, che produce uà 
folo lato qualunque Mrw del, poligo- 
no infcritto , mentre che egli gira 
attorno il diametro AB . Egli è evi- 
deate, che quefto lato M w defcriye 

la 



>» 
/ 
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in quefto movimento una (upcrficic 
del cono tronco V . Perchè prolun* 

fw.1. rincontra m T il diametro, ovvero 

afiè della rivoluzióne AB, fé quefta 
linea TMm gira nel tempo medcfimo^ 
che il femi circolo AMB , deferi ve- 
ra manifeftamente un cono retto > 
la fommità del quale farà T , e b 
bafé il circolo de(critto dal punto #79 
in maniera , che la fupérficie V pro- 
dotta dal muoyerfi M m farà una fé. 
zione di quefto cono,xomprefo tra 
i piani de* circoli , che ì punti M, e w 
girando dcfcrivono . Ma , fecondo 
che noi abbiamo veduto ( Art lix^^ 
la fupérficie V è uguale a un rettan* 
gòlo , che ha per altezza M m , e per 
bafe una linea eguale alla circonfè" 
renza KLO defcrittodal punta K ♦ 
mezzo diM m • Ounque la fupérficie 

prò- 
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prodotta dalla revoluzione del poIi« 
gono è uguale alla fomma di altret? 
tanti rettangoli di quefta natura i 
quanti vi Ka lati in quefto poligono, 

comeMfw. 

: Or come tutti i lati M fTJ^altezza di 
quefti rettangoli, fono fuppofti egua" 
li, (i potrà riguardare la fu perfide 
cercata, come un rettangolo totale § 
che avrà Taltezza M m con una ba* 
fé uguale alla fomma di tutte le cir- 
conferenze, come KL , cioè defcritte 
da^ punti di mezzo di ciafcuno pic- 

col lato . 

• Ma il poligono ifcritto nel fèmi- 
circolo A.MB » avendo un grandilEr 
ino numero di lati , la piccolezza 
dell'altezza M m , e la grandezza ec- 
ceffiva della bafe rendono quefto ret- 
tangolo impofTibile a coftruirfi . ♦ 
Per rimediare a quefto. inconver 

nien- 



Fl«. It. 
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niente , è facile d* immaginarfi tutti 
quelli piccoli rettangoli mutati la 
altri 9 che abbiano (èmpre la medefì- 
ma altezza « non impercettibile , 
me M f7i 9 ma affai grande , pur- 
ché ciafcuna delle bali diventi ailài 
pìccola 9 facendo quefto l'addizio- 
ne di tutte queile piccole bafì , farà 
una lunghezza paragonabile ali' air 
tezza • 

L X I I t. 

Vediamo dunque 9 fé noi poflìamo 
in quefto modo cangiare i noftri pic- 
coli rettangoli . Ponghiamo per renr 
dere fempiice il problema 9 che i no- 
dri rettangoli in luogo di aver per 
bali linee uguali alle circonferenze 
KL9 non abbiano per bafi) che li rag* 
gì KI di quefle circonferenze . Non 
farà allora difiipile di applicarle queU 

che 
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che abbiamo trovato per quelli ulti* 
mi rettangoli, a quelli, de* quali noi 
dobbiamo parlare . 

Si tratta dunque di trovare un ret« 
tangolo 9 che abbia per mifura il pro- 
dòtto di M m per KI j e che abbia per 
altezza qualche linea incomparabil- 
mente più grande, che M m , e che 
Ha la medeflma in qualunque luògo 
ila collocato quefto piccolo lato Mm. 
Scegliamo, per eièmpio, la retta CK » 
che è Tapotema del poligono, del qua- 
le M f?) è il lato, e che per confè- 
guenza è (èmpre il medefìmo a qua« 
lunque lato del poligono , che egli ap- 
partenga . Noi dobbiamo dunque 
cercare una linea , di cui il prodotto 
per CK' fia eguale al prodotto di Kt 
per M m } cioè a dire ( 2. Part. Art*. 
VII. ) bilògna trovare una quarta 

proporzioaale alle tre Unee KC , KI, 

Mfw. 
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M m . Ora noi fappiamo , che piet 
inezzo de* triangoli (Imili , ^\ trova 
nelle figure delle lii^ee proporziona- 
li . Bifogna dunque forihare de*trian- 
goli (imili 9 ne' quali i lati omologhi 
fieno le linee , che fi cercano v ciò' 
che fi farà calando MR perpendico* 
lare a mp. Si avrà allora i triango- 
li M f77 R 9 KIC (imili 'i perchè farà 
ciafcuno rettangolo s \* uno ih R » 
l'altro ii> 1 9 e di più gli angoli mMR; 
IKC faranno uguali tra bro, per- 
chè il primo fa un* angolo retto 
coir angolo MrwR uguale ali* ango- 
lo MKI9 e r altro IKG fe pure un 
retto coir angolo M K I. 
, Di là fi può facilmente concludc- 
ire, che K C è a KI, come M m a 
M.K 9 cioè a dire MR è la quartali 
proporzionale cercata 5 quello , che 
e il medefimo, che il rettangolo di 

KG 
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K C per M R , o per iPp è uguale 
al rettangolo di Mm per K I . 

Ma ficcpxne il rettangolo , che 
noi volevamo mutare > non era quel« 
b di M'm per K I > ma di M m per 
la- circonferenza, di cui Kl èilrag« 
gio , noi ci Ricorderemo qui 9 che le 
circonferenze fono tra loro , come i 
raggi: quello, che fa, che l'egualità, 
che è tra *1 rettangolo di Mw per 
KU e quello di P^ per GK, ne 
tira ncceffariàmente r egualità del 
rettangolo di Mm per la circònfe-» 
r^nzà^^diKX al rettangolo di P^ per 
la circonferenza di G K . Perchè (ì 
vede fecilmenter che £è due rettan- 
goli fono, eguali , e confervando le_« 
loro altezze, fi aumentano- propor-» 
rionalmente le loro bali , quefti ree» 
tangoli {èguitano ad effere eguali • . 

LXIV. 
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L X I V. 

Avendo trovato ne* due Articoli 
precedenti 9 che tutte le piccole fu* 
perfide coniche tronche 9 come V 
( fig. I . ) fono eguali ad altrettanti 
rettangoli > che abbiano tutti pef al- 
tezza una medeilma retta uguale al- 
la circonferenza 9 di cui K C farà il 
raggio 9 e de' quali rettangoli ciaicu- 
no abbia per bafè* una piccola retta 
P p corrifpondente a ciafchedun la- 
to M m 9 fé ne ricaverà 9 che una^ 
{bmma qualunque di quefte piccole 
fuperfìcie prefe 9 per erenipio9 da A 
Eno a p i farà uguale a un rettango- 
lo 9 che abbia per altezza una rettat 
uguale alla circonferenza di C K 9 e 
per bafe la fbmma di tutte le linee 
tali 9 quale è P/>9 prefe da A fino t 
y, ciocia retta Ay. 

Dun- 



'^ ^ , ^ 
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Dunque per avere la fuperficic 
totale, prodotta dalla rivoluzioncL» 
del poligono intero , bifogna fare un 
rettangolo, di cui la bafe fìa uguale 
alla circonferenza deferi tta dal rag- 
gio C K 9 e che abbia un' altezza 
uguale ài diametro A B • 

L X V. 

Riùfcirà ora cofa faciliflima il mi- 
furare la fuperficié della sfera . Per- 
chè è chiaro, che più che vi avrà 
di lati nel poligono , . più il. folido ' 
prodotto per la fua rivoluzione (l 
approifimerà all'eilèr di sfera, e^ 
così più r apotcma G K ad efTere 
uguale al raggio , in modo , che fé 
uno (1 può immaginare , che il po- 
ligono fia diventato un circolo , l^a- 
potema C K farà il raggio* medefi^ l. foperfid. 
mo , e la fuperficié della sfera avrà p^ *iiSur.'*u 
la raedefima eflendone , che un ret* '^oZm£o 

Q^ tan- '" " "'X 
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Sr"circoS tangob, del quale l'altezza, elaba- 
""^** fé fieno Tuna il diametro, e T altra 

una lìnea uguale alla circonferenza 
del circolo , che V ha prodotto , e che 
fi fiiole ordinariamente chiamare il 
, circolo maffimo della sfera . 

L X V I. 
Quanto alia fuperficie curva di 
un fermento di sfera AMLNO, 
Segmento di cioc della parte di siera , che viene 

tagliata, allorché fi divick per un^ 
rto.m. piano ML NO perpendicolare al dia- 
metro j ella ha per mifura il prodoc« 

Come fimi. in/' /r» i« 

farà ]« tatto dclla lua grQilezza, o vogliamo 

dire del dardo A P per la circonfe-* 
renza del maflimo circolo AMBN ; 
Là ragione h la medefin^ , che quel- 
la , colla quale abbiamo provato 
(Articolo Lxiv.)che la fomma del- 
la fuperficie di tutti 1 piccoli coni 
troncati comprefi da A fino a m è 

ugua- 
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«Uguale al rettangolo, dì cui Taltez^ 
za è Ap9 eia. bafe una linea ugua- 
le alia circonferenza 9 di cui C K è 
il raggia . , 

L X V I I. 

La mifura precedente della fu-Fi«.iv. 
pcrficie della sfera ci moftra , che fé 
lino fa girare il rettangolo A6DE > 
e nel tempa medefìmo il fèmicirco* 
lo AMNB intorno ad AB, la fu- 
perficie curva del cilindro retto 
E F G I K D H prodotta per la rivo^ 
luzione di quello rettangolo 9 farà 
uguale a quella ^ella sfera defcritta 
dal {èmieircolo5 ciò che Ci efprime 5-" ««p'^cie 

ordinariamente cosi j la luperfacie.» ««»•'« • <i««i- 
della sfera è ugualie a quella del ci- circofcrùto ! 
lindro circofcritto . 

L X V I I I. 

É fé uno divide tanto il cilindro , 
quanto la sfera per . due piani qualun* 

Qji qiie 



• * 
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*'] que perpendicx>larf al diametro AB 

Mn P 9 e in Q^ le ièzioni della sfera j 

deflm« fop«- e (Jei cilindro , che faranno prodotte 

dal movimento della retta OS 9 e 
dall'arco MN» faranno quanto al- 
la fuperfìcie uguali • 

L X I X. 

L.fupe,i.ci. Sj vede ancora da quel , che già 
ii«ii..fer. è abbiamo detto, che la fuperfìcie del- 

ugatle aU« «/.» t t f 

faperiieu del la sfera 6 ufi^ualc ali area del fuo cir- 

loo circolo % rr r^ t 

imhìiiio preù colo mauimo prela quattro volte . 

Perchè la fuperfìcie di quello circolo 
ha per mifura il prodotto della metà 
del raggio , o quarta parte del dia* 
metro per la circonferenza 5 eia fu« 
perfìcie della sfera è uguale al pro- 
dotto del diametro intiero per la me« 
defìma circonferenza • 

LXX. 
Trovata la mifura della fuperfìcie 
della sfera è facile di mifurare la fua 

fo. 
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(òlidità t perchè fi può confiderarc 
la sfera,come un'infinità di piccole pi« 
ramidi pofte infieme , le Ibmmità 
delle quali fono nel fuo centro » e 
tutte le bafi cuoprono Finterà fuper- 
ficie . Ora cìafcuna di queftc pira- u toudui 
midi avendo per mifura il prodot- f,;"t,:Jrd^ 
to del terzo della fua altezza , cioè '^rJlVX 
del raggio ptr la fua bafe , la loro Jl,,"";"^ 
fomma totale ♦ o folidità della sfera'""*"*"'"» 
fi mifurerà moltiplicando il terzo 
del raggio per la fua fuperficie i cioè 
per r area del mafiìmo circolo prefa 
quattro volte • 

L X X I. 
Siccome il medcfimo è il dire il 
t)rodotto del terzo del raggio per il 
maffimo circolo prefo quattro vol- 
te , e il prodotto del terzo del rag- 
gio prefo quattro volte» cioè di due 
terzi del diametro pel circolo ma^ 

C^3 fimo 
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fimo^ e die la fc^idità del cilindro' 
EFGIKDH ha per mìfura il pro- 
deìu if"ra"i dotto dcl diametro pel circolo maf- 
jMiia'dei cu fimo 9 che li ferve di bafe , he feguc> 
SS/'^'che la folidità della sfera è due ter- 
zi di quella del cilindro circofcritto. 

L X X I I. 

» . » 

Se uno a propone di mifurare la 
J/'f^J^*^* folidità di un fegmeqto di sfcra_* 

AMLNO 9 egli è evidente , che bi- 
(bgna mifurare la porzione di sfera 
prodotta per la rivoluzione del fèt- 
tore CAM 3 ciò che fi farà moltipli- 
cando il terzo del raggio per la fu- 
perfìcie del fegmento della sfera pro- 
pofta AMLNO; e inficme G. detrar- 
rà da quella mifura quella del cono 
prodotto per la rivoluzione del trian» 
goloCPM» cioè il cono, che ha per 
bafe il arcalo MLNO , e T altezza 

CP5 



Mifara del. 



di sfera 
Fir,. IH. 
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CP 5 ed il rcfto farà il valore di- 
mandato del fègmento . 

L X X I II. 

Noi finiremo quefti Elementi con- 
qualche propofizione fuUa folidità » 
e su la fuperftcle de' corpi fimili « 
Quelle propoflzioni da fé natural- 
mente ci il prefentano 9 allorché (i 
riflette sii di 9 che collituifce la fi- 
militudine di due corpi . Si può di- 
re ancora.^ che (i dìfcuoprono dalla 
analogia 9 {e uno riflette a ciò» che 
abbiamo già detto ( i.Part. Artico- - 
lo XXXI Vo e (èguent.) della fimili- 
tudine delle figure piane , cioè di 
quelle » che fono defcritte su de'piani. 

Noi abbiamo determinato ( Arti- 
colo XXX 1 1.) in che confifle la (mii« 
litudine di due piramidi . La defini- 
zione da noi allora data delle pica- 
midi fimili fi può fteadere a tutti i 

0^4 cor- 



\ 
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corpi terminati da' lati de'piani : cioè 
a dire , che due corpi di quefta na- 
tura faranno chiamati flmili « fé tut- 
ti gii angoli formati da! lati del prf- 
i«.k.c.ni«iemo fono eguali agli angoli formati 
rrarct;! da' lati dei fecondo, e (e i lati d'uno 
J*^"/"" *** di quelli corpi fono proporzionali 

a' lati omologhi dell'altro. 

L X X I V. 
Quanto a* corpi , che non fono ter* 
minati da tutte le bande da' piani > 
per efempio) i cilindri, ed i coni, 
e facile di determinare le condizioni 
neceffarie per renderli limili . 
Condizioni, Due cUìndrì retti faranno ilmili , 

che detenni* /*it 1 /* it J/^ 

••no u «mi. le le loro altezze fono nella medeii-* 
cuindri M»i . ma ragione, che 1 raggi delle loro 

bafi • L X X V. 

Se i cilindri fono obliqui , farà di 
QoeiiedidoePÌù neccffario, che le linee, le quali 
Cilindri oiii. congiungonò i centri di due circo- 

K, 



Qnelle di tre 
coni • 
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li i in ciAfcuno dì quefti cilindri fac- 
ciano i medefimi angoli fulli piani 
delle loro bafì • 

t X X V i. : 

Le medefime definizioni H poflb- 
no applicare a' coni , mettendo io., 
luogo della^ linea , che pafTa per li 
centri delle due bafi del cilindro, 
quella» ch« va dalla fommità del 
cono al centro del cìrcolo, cht.. 

di ferve di baie . 

L X X V I I. 

Perchè due<oni tronchi fieno fi- q^,^„, ,. ,., 
mili, e neceflkrio in primo luogo ♦conitroncu. 
che que' coni , de' quali efli fono 
parte , fieno fimili V uno all' altro ^ 
in fecondo luogo , che le loro altez- ^ 
ze fieno tra loro , come li raggi del- 
ie bafi • 

L X X V I I I. , 

Quanto alle sfere, fi vede fubito, 

che 



A 
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cMl^'mtlàìe éflè fono tutte firaili le une^ 
ioXVn?o!all*altre5 e così che tutte le figure 
Z':u.!:,Zo folide» o piane, che non hanno bi- 
"""•'"""'•fogno, che di una fola linea per eC 

fere determinate , come il circolo , 
il quadrato, il triangolo equilatero, 
il cubo , il cilindro circofcritto al- 
la sfera &c. 

L X X I X. 

u ceneriie In generale 11 potrà dire delle fi- 
Lr dS gure folide fimili quello , che Ci è 
uZCfS:. detto cjelle figure piane 5 che effcL. 
itSr non differifcono , che per le fcale , 

fopra le quali fono fiate t;x)ftruite. 

Quefto folo , che abbiamo detto > 
ben confiderato conduce a due prò- 
pofizionì fondamentali fuUa fiiperfi- 
cfc, e fuUa folidità- de' corpi fimili. 

L X X X. 
La priiiia propofizione c*infègna, 
che le fuperficie di due folidi fimilì 

fono 
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fono tra loro 9 come i quadrati de'lo- ^* ^t^rsde 
ro lati omoioehi ^ per eiempio * che " '"" '" '**- 
VI ha il medelimo rapporto tra le fu-<'"'* ^^' ">« 

«, , 1. 1 . *• ; |. /• .|. Uti omologhi* 

perncie di due piramidi umili 2, e 
Z, che tra* quadr.ati akd^ ABCD^ '*''•••'''• 
fatti fu' lati ab , AB 9 che il rìfpon- 
dono in quelle due piramidi • 

Per difcoprire la verità di quefta 
propofizione non vi ha bifogno , che ^ 
de' difcorfi fatti ( i. Part. Artico- 
lo XLiii. , e XLiv. ) cioè a dire , che 
biibgna folamente confìderare > che 
fé P è la fcala della piramide Z 9 e 
p la fcala della piramide (Imile 2, le 
linee , che bifogna impiegare per mi- 
furare la fupcrficie di Z , e quella_-r 
del quadrato ABGD avranno il me- 
defimo numero di r, che v'avrà di 
pajrti p in quelle , di cui (1 deve uno 
fervire per mifurare la fuperficie 2, 

e quella del quadrato <ihcd. 

Donde 



À 
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Donde ne fègue, che il prodotto 
delle linee 9 che entrano ntlla mifura 
di Z > e di AfiCD darà il medefìmo 
numero di quadrati X fatti su P, che 
il prodotto delle linee prefè a mifu- 
rare Zt e aècd darà di quadrati x fat* 
tìsup: cioè a dire , che i numeri 9 
che efprimono il rapporto della fu- 
perfìcie della piramide Z al quadra* 
toABCD, faranno i medefìmi > che 
quelli , che efprimeranno il rapporto 
della fuperfìcie z al quadrato abcd. 

Sì farà il mededmo difcorfo nella 
comparazione di tutti gli' altri corpi 
(imìli 9 o (ìeno terminati da' piani « 
ovvero da fuperfìcie curve : Perchè 
le linee impiegate a mifurare le fu- 
perfìcie di tutti quefti corpi avran- 
no (èmpre il medefìmo numero di 
parti delle . loro fcale j e per confe- 
guenza il prodotto di quelle linee^ 

con- 
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conterrà un medefìmo numero di 
voice i quadrati di quelle medefime 
parti . 

£ fé le linee necefTarie per mi{ù- 
rare la fuperficie de' corpi fimili foir 
fero incommenfurabtli 9 è chiaro 9 
che la dimoftrazione fuilìflerebbc^ 
fempre, purché quivi fi impieghino 
ì principi > de' quali ci (iamo ferviti 
( 2. Part. Art. xxv 1 1 1 .) per parago- 
nare infieme le figure (ìmili , delle 
quali i lati erano tncommenfurabilf. 

L X X X I. 

Si proverà nella medefima manie- 
ra « che le fuperficie delle sfere £b- i^ flipern. 
no tra loro > come i quadrati de Io- fono tr« loro, 

. _ . 11 come i gaa- 

ro raggi • Ma per vederlo ancora dmi de» io« 
pifi chiaramente in un* altra manie- " ' 
ra, ballerà ricordarfi, che le fuper- 
ficie de' cìrcoli fono tra loro , come 

i quadrali de' loro raggi ( 3. Parte 

Arti- 



^ 



\ 
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Articolo VI. )» jc che le fuperficic 
delle sfere fono quadruple de' loro 
circoli maffimi ( Articolo lxix. ) . 

L X X X I I. 

La proporzionalità tra le fuperfi- 
ciede'corpifìmili) ed i quadrati de* 
loro lati omologhi è sì generale , che 
fì può applicare tanto a' corpi 9 de' 
quali uno non sa la mi fura 9 che a 
quelli 9 di cui la mifura è nota • 

Per efempioflènza faper mifurare 
la fuperHcie di un cilindro obliquo > 
il può afFermare 9 che le fuperficie di 
due cilindri obliqui flmili (bno tra 
loròfCome i quadrati de'diametri del- 
le ball di quelli cilindri . Perchè ifcri- 
vendo dentro quefti due cilindri due 
prifmi fimili 9 di quamér facce uno 
vorrà 9 fi vedrà dal detto 9 che le fu- 
perficie di quelli prifmi faranno tra 
loro9Comei quadrati deMiametri del* 

le 



folidi fimi- 
fono tri lo* 
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le ba(i . Dunque condderando i ci- 
lindri medefìtni , come li ultimi de* 
prifmi ifcritti y avranao le loro fu** 
perficie il raededmo rapporto & 

L X X X I IL 

La propofìzione fondamentale per ,.' 
la cortiparazione della fblidità ^e' J;."^^*J *^JJ 
corpi Cimili ! è quefta qui . omologhi . 

I folidi fìmili fono tra loro 9 come 
i cubi de' Iclro lati omologhi é 

Quella* propofizione fi può dimo- 
ftrare, come la precedente , confido* 
rando, chele figure fimili non difFe* 
rifcono tra loro , che per le fcale, fui* 
le quali fono fiate cofiruite • ' , 

Per far ciò vedere nella più fem- 
plice maniera? che farà pofiìbile 9 noi 
ci ferviremof per efèmpio, di due pri- 
fnii fimifi Z» e 2 , e di due cubi X ^> ^%JJJf ' • 
i lati de' quali fono eguali ad AB 9 
ah , liftee analoghe in quelli due pri- 
fmi-, 
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fmi 9 di più prendecemo due fcale 
AB 9 ah divife in un gran numero di 
partì per poter mìfurare le dimen- 
(Ioni di quelli folidi , Ora ciò polio, è 
chiaro , che (I troverà precifamente 
altrettanti cubi fatti Tulle parti di ab 
nel prifma %, e nel cubo a?, che di cu- 
bi fatti fuUe parti di AB nel prifma 
Zt e nel cuboX. 

Si farà il medellmo difcorfb per 
tutti gli altri folidi 9 e quelli , che po- 
tranno avere delle dìmeofìoni incom* 
menfurabili, faranno nella medefima 
ragione j che i cubi de* loro lati 
omologhi . 

L X X X I V. 

L« iftr* fe- Per dare un elèmpio 9 la folidità 
«m"*i*«uVi delle sfere fono evidentemente tra 

dt' loro m- y^^^ ^ ^^^^ ij ^^j^j j^, Yqji;q faggi . 

IL FINE. • 
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